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’. ~——Temel integral Alma Kurallan - |
Omek

Azafida verilen integrallerin esitlerini bulunuz.

a. fddx
b. f—-f“"é-dx

¢ bir sabit olmak Gzere,

¥ = f{x) fonksiyonu igin F'(x) = f{x) oluyorsa
F(x) +c fonksiyonuna y=f(x) fonksiyonunun

belirsiz integrali denir ve
{f{x}dx =F{x)+ec

seklinde gosterilic Buradaki ¢ sayisina integral
sabiti, f(x) e integrant ve dx diferansiyelindeki
% e de integral degigkeni ad verilir

Bu aciklamalar dofrultusunda belirsiz integral
igin agajdaki soru sorulabilir;

"Hangi fonksiyonun threvi v = f(x) tir?"

¢ bir gergek say olmak dzere,

fﬂdx=c

o
B fadx=ax+c
x"”
§] g - o 1
= fx dx—n+1+c: [n£-1} dir
:)1‘(- Cozim

c bir gercek say clmak Ozere,

a. fddx=4:'.+n
b. f—v"ﬁdx=—ﬁx+c

o [edmiironX

Cu Rl

- 1 K—2+'!
d. fu'xdx=fx3dx=1 +c
§+1

3 2 2
O SN o
3}: +c 3 X4+ G

bBulunur,

.

/. Asagida verilen integrallerin esitlerini bulunuz.

fﬁdx

1.

®

sonug yavinlare

‘e

4. fﬁdx
®

’
/. 3 fx“dx oy f‘ﬁdx
4] = -
O e e e R e e B TS R el i T
5 4 Dy 3
L ]




,. — Temel integral Alma Kurallar - Il

o L\ Cozim
2 4% — 2)dx = ]
f{“ FTE f{xﬂ+v’x—2}dx=f[x2+x2—2_x°}dx
integralinin esitini bulunuz. 241 LI Dt
e AT
2+1 1 0+1
FILE
2
3
LK
=gtR 2x'+c
2

f we g sirekli fonksiyonlar ve k bir gercek say ol- 5 o 3
mak Gzere, = % +§;W.2 -2+ olur.

= fk.f{n}dx=k.ff{x}dx

= {[f{xj‘:g{x}]dx= I.ffx}dxil (g{x}dx tir.

4 2
fi 1 f {x%— 3x)dx integralinin esitini bulunuz. fl 4. f % dx integralinin esitini bulunuz.

o

ri

fl 2. f {v % — 1)3dx integralinin esitini bulunuz. ;
®

5. f (x+ %%} dx integralinin esitini bulunuz.

sonug yavirla

'. : i } 6. f x.{x+37 dx integralinin esitini bulunuz.
3. f{Ex— 1)dt integralinin esgitini bulunuz. O
S

¥ 3 Xt 4 2 ¥ 1 %@ ¥ o
1.—3——2x2+c 2. 5 g tate I (2e-1jit+e 4 5 T+ 5_?4—3+c B ?+2ﬂ+—2+c

64



’. — Belirsiz integral - Tiirev iliskisi - I

Omek z =] Cozim

S f{x)dx=3x'- Bx*+ &
f“ {x)dx = 3x"— 5x fxz_f{x]dx=3r‘—5x3+ﬁ ifadesinde her iki tara-

oldujuna gore, f(x) fonksiyonunu bulunuz. fin threvini alahm.
Bu durumda,  x® f{x) = 12x% - 15x®

1957 — 15x°
e
fix)=12%x-15 olur

f{x) =
= -gih{f(x]dx =1f(x)

= fd{f{:q} =f(x)+c

> ff'fx}dx=f[x}+c

3
fl L I %f{x2+3xjdx ifadesinin egitini bulunuz. fj 3 f(x+1‘,|_f{x]dx=53—+2x2+3x +1

& Q)

olduduna gore, f{x) fonksiyonunu bulunuz.

sonue yavirlare

‘e

3
X+ 3x) 13" integralinin eitini bulunuz.
o+

4 2 f d{x++x) ifadesinin esitini bulunuz.

5 !

1.xtray 2 wifuw+e H9.x218 4. 9nae



/. Belirsiz integral - Ttrev iliskisi - II

Omek

2

f(x) fonksivonunun grafiginin (-1, 1) noktasin-

daki tegetinin egimi 2 dir

F(x)=2x +a olduguna gére, f(~-2) deger kagtr?

j’\ Cazim
fix) fonksiyonunun grafiginin (-1, 1) noktasindaki
tegetinin egimi 2 olduguna gore,
f-1)=1 ve m =2 yani #(-1)=2 dir
f(-1)=2 = 2=2 (-1)+a = a=4 tiir

flj=2x+4 = ff'{x]d.x= f[2x+4}dx
= f(x)+c,=x+4x+0,
= f{x)=x+4x+cC (ea—cy =c)
fl-l)=1 = 1={-1f +4 . (-1)+c
= c=4 tir

Bu durumda, f(x)=x" +4x +4

= f{-2})=4-8+ 4 =0 bulunur

1. 1. fix)=2x-1 ve f{1)=3

® olduguna gére, f(2) deferi kagtir?

l. 5. f{x)=3C—4 ve f(I)=5
®

olduguna gére, f(-2) deder kagtir?

I'. 3. f(x)=12x, F(-1)=4 ve f(1)=3

{D oldufuna gare, f{2) degeri kactir?

.

‘e

sonug vavinlar:

4 f(x} fonksiyonunun grafifinin (1, 0) noktasin-
O daki tedetinin edimi 3 tdr.

f'{x)=2x - a olduguna gore, f(-1) dederi kac-
tir?

5. f'{x)=12x olmak iizere,

fix) fonksiyonuna A1, 3} noktasindan gizilen te-
getin edimi 5 olduguna gore, f{—1) degeri kactir?

1.5 2.8 3.15 4. -2 5.1



’. — Degisken Degistirme ile integral Alma - |

Omek = Gaz0m

f{zx— 1].[:!.‘2— i+ 3]4::#. Wox+3=u alimrsa, jpamantez igine u denin
integralinin egitini bulunuz. {2x - 1)dx =du olur
Buna gare,

f{Ex—1].[x2—x+ 3}4dx=fu“du
1

‘e
@ »

4; 1. f (x— 5)7dx integralinin esitini bulunuz. f 43 (x* - 1)%dx integralinin esitini bulunuz.

f' 2 f 4(x+ 1)%dx integralinin esitini bulunuz. ij

Q)

th

f (3x2— 2} (x3— 2x+ 5)%dx integralinin esiti-

ni bulunuz.

sonug yvayinlare
3

/ 6. f (4x+ 8).(x%+ 3x— 1)¥dx integralinin esitini

O bulunuz.

fi 3. f (2x+ 5)*dx integralinin esitini bulunuz.

— BB i 4 __ 446 e & — a4
1k L 35} e 2 (21 & 1'21‘5.1'.55] +a 4 fx 51]- A ER i _2:;-!-5_} 2 i {f+?; ! +a

04



’. ~— Degisken Degistirme ile integral Alma - I

Ormek 5 L\ Gazim
f'[z"— 7).4 % — Tx+ Sdx ¥ —Tx+5=u alinirsa, fdkinigine u dsnir)
integralinin esitini bulunuz. (2%~ T)dx = du olur

1
f{Ex—?]l_f'xz—?x+5dx=fv"_udu=fu2du

M micr-\:lm
+
o

ra o

=
+
o

r e lne

SV -Tx+5)+¢c

L

.fi 1 f ox v xE—1dx integralinin esitini bulunuz. I; 3. f x4 (3% — 3)dx integralinin esitini bulunuz.

© ©

sonug yvayinlare

li' I 2. f {x+1).v x+ 2xdx integralinin esitini bulunug

4. f x.+ x+ 5dx integralinin esitini bulunuz.

®

{fowew: x + 5 = * déndgimil yapr )

2/ (x+58)% 10,/ (x+5)7
5 o c

2 frg—y 1 4 5 8 e
9 a.uf.[x* it T 3.4{x’+2x] +c & H_.,{x* aee 4 B

L 104

10



/. ~— Degisken Degistirme ile integral Alma - Ill—

Omek '.
ax
el i
f ¥4 }z

integralinin esitini bulunuz.

3 l\ CGozlm

+1=u alimrsa

3x%dx = du olur
dx = —du
{13+1}2 f
= —+c
= 3‘1_1+r: olur.
s

.f{ f dx imtegralinin esitini bulunuz. J!

Lare

SONEE FAFLR

’ f T integralinin esitini bulunuz. ¢

TS P N varny SEES S - eSS o

apE -1

—1jdx e
3. f — integralinin esitini bulunuz.
VX2 2x+5

2 5 dx integralinin esitini bulunuz.

1
——s +ce
40 - axf'

A 114




, — irrasyonel Fonksiyonlarin integrali

Ornek —Et Cozim
f {2;2_ ! :2 dx EKOK (2,3) =6 bulunur ve 2x— 1 ifadssi 2. ve 3.
* dereceden kdk igerisinde oldugundan 2x -1 =uf d&-
integralinin esitini bulunuz. niistimi yapilir
9% -1=1f = 2dx=6uFdu = dx=3ufdu f
o 8
Md,t:fﬁ_ausdu
Vox—1 ¥ u®
3
=3 f W22 ey
L
= Sf{u3+ 2). u?du
= 3f{ua+ 2u%)du
T 4
gyl 2u”
'3(.7+ 4.}+°
= "Wax+b ve Vax+b kikld fadelerini igeren 1
: . I ) I{u“:Ex—‘l-.-u:{Ex—'lJ“}l
fonksiyonlann integrallerini hesaplamak igin
T 2
EKOK (myn) = k olmak iizere, = 3 (2x— 1)B + : (2x— 1%+ o
ax + b =u® defisken degistirmesi vapilir bulunur.

o [Yxrioag integralinin esitini bulunuz_l. 3. f x5V x3+ 1dx_integralinin esitini bulunuz.

& Vx+1

yr—1+¥x—1

4.
Bx—1

dx integralinin egitini bulunuz.

somug yavirmlare

" 2. f xv x°+ 1 dx imtegralinin esitini bulunuz.

&,
%

;s 5 2 2 B 4
6 i_8 s 1) 2 3 2 2 8 8
LS e o L e SR BT 2 e S S T 4_3;’{:: 1)“+7_§’{x 1) +e

L 124
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YENI NESIL SORULAR

1. Asafdaki tabloda A sitununda verilen Haﬂel# 3. Bir hareketlinin zamana bagh hiz fonksiyonunun
rin x & gore threvieri B sitununda kangik olarak @ (V(t)) threvi, ivme fonksiyonunu {a(t)) vermek-
verilmistir tedir. Buna gore,

B Vi(t)=a(t) dir
Bir pargacigin t =0 amindaki iz W{t) ve ivimesi
r /x A alt) fonksiyonlan ile ifade ediliyor.
1 Bu fonksiyonlar arasinda
@ | 5= "
‘I Ja(t) Vi) =2t
i 1
e bafintis saglaniyor.
2 Bu pargacifin t=0 amndaki hiz1 sifir oldugu-
3¥x na gére, t=8 anindaki hizi kag m/sn dir?
Buna gbre, bog kutucuda agafidaki ifadeler- A) 3 B) 4 C)5 D) 6 B8
den hangisi gelebilir?
4 1 1
———— Bl — C) —
A ! } 2x° ) 2x°
2
oy — ——
& 3z
K
=
m
=
=
=
S
=
=
=]
by
/. 2. Asafdaki dik koordinat diizleminde Gcdned de-
@ receden y = f{x) fonksiyonunun grafigi verilmis-
tir
" ) 4. Bir drindn marjinal maliveti, maliyet fonksiyo-
@ nurun tirevi olarak tammilanmaktadic x  Gdretim
adedini g&stermek lizere bir imalathanenin TL
cinsinden marjinal maliyeti
D//\\ . flx) = (%% - 3x + 2F (2x-3)
43\_‘/ : ‘\
biciminde hesaplanyor,
!-{, v =1} i *
. Bu iriinden sadece bir tane lretmenin mali-
met T yeti 150 TL oldujuna gore, 5 tane iiretmenin
fﬁ{x}ldx=—+—+ nx .
iz =~ 12 maliyeti kag TL olur?
olduguna gére, m.n carpim kactir? A)T26 B)730 C)735 D)742 E) 750
1 1 1 1 1 I
3 Alg B4 G5 D-5 B—y
1.C 2.B 3.B 4 A
13 .

— s '-‘ 1.|-



’. ~— Riemann Kavrami ve B&llnti - |

= [abl,a=x;, %y, %oy ooy Xy, %, =b noktala
n pargaya bolinddfjiinde elde edilen
P={x;,%X;,... %}
kiimesine [a&, b] nin bir bélintlsd denir. Bu n
parca birbirine esit uzunlukta ise p bélintdsine
dizgln balintd denir:

Riemann alt toplarm

¢ = Budizgin bilintide [a, x,], [x, %] .., [*%,_£0]
kapal araliklannin her birinin uzunlugu

A A =b—;a dir. (ke{1,2,...,n})

f fonksivonu [a, b] araliinda pozitif tammbh ve
stirekli bir fonksiyon, A = {x;, x, %, ..., X} ki-
mesi [a, b] arahinin dilzgin balintisi olsun.

- b
a a=x, X, = oy ®y X x=b

Riemann dst toplami

f,, f{x) fonksiyonunun [x, _,, x| arahindaki

en kicik degeri olmak Gzere, ¥y

Bkt dne o +f A= ka..-lx
k=1

toplarmina Riemann alt toplami denir;

P T PR Ny B P— 1 e
Q e=x x x X K X, x.=b

Riemann toplarm
= F., f{z) fonksiyonunun [x,_,,x,] arahgn

en biiyiik deger olmak (izere, Riemann alt ve Ust toplaminda [a, b] arahgim n esit

" parcaya bdlmistdk. n deferi arttikca edrinin altinda
Fooax+F, Ax+ . +F  Ax= E F-Ax

et kalan alan gercek degerine daha da yaklasir

O halde n — = icin bu toplamlarin limiti aindiginda
glarmn gercek degerine ulagiir

;fk_&x < Kz_;f{z“)_.ﬁx = ;Fk_ﬁx

esitsizlijinde n— < igin her tarafin limiti ghnrsa,

toplarmina Riemann dst toplarm denir.

4 = f{z,}, f(x) fonksiyonunun [x, _,.% ] aralifin-
daki herhangi bir degeri iken, (x,_,=2,=x])

fz) A + F(zp). Ax 4+ H(z,) Ax = ) fiz, ).0x oA Syl . FesdRs A nidugundan,

N As limfz)Ax=A = limtz) Ax=A olur
toplamina ise Riemann toplami denir, L el

¥
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‘Riemann Kavrami ve Bollntd - I
Omek

f(x)=x2

fonksiyonunun grafiginin x =0, x =3 dogrulan
ve x ekseniile simirh kismimin alamim,

[0, 3] araligu 3 es parcaya bolerek,
b. [0, 3] aralgi 4 es parcaya bolerek

tahmin ediniz.

[0,3] arahd 3 es par-
caya bolinirse her bir
parcanin uzunlugu,

I'.I I.'Ié 3_;@ =1 brolur

' Alt dikdértgenlerin
alanlan toplam

=1 1s1 4=5 br?

olur.

-

(Riemann alt toplami)

. Ust dikdértgenlerin
| fd=< alanlan toplami
i ot ---- =1.1+1.4+1.9
f = 14 br? olur
I". / {Riemann (st toplami)
\ el
\ ]
‘-_.. _I'.
\1bA
o 123 °

O halde, tahmini alan= ; (5+14)

=--2—9 ~9,5 b2 bulunur

[0, 3] aralg 4 es parcaya bolindree her bir parganin
wruniugy, 252 =3 browur
unlugu, =5 =, ur.

Alt dikdortgenlerin alanlan toplarmi

_838 39 38
4167337118
_27 27 243 878 _189 L ..
it 16T 84 =~ Ba — gp DOr bulunur
(Riemann alt toplami)
¥
Tt
RS
/
817181 ----
." ) s
é 3 B 3
42 &
Ust dikdértgenlerin alanlan toplarmi
_83 89 39 38 3,
B EET R AV AV EET RV
_ 2y 27 243 27 _ 405
Rt Rt E Y . br® bulunur.
(Riemann ist toplami)
1 /189 405
O halde, tahmini alan = 5 (5" + 32)
1 594
R

= 2— br? bulunur. {= 9,281)

Bu tir sorulann coziiminde parcalams sayis: arthikea,
elde edilen alanlann, gercek alan degerine yaklastig
gorildr




‘Riemann Kavrami ve Bollintd - 1l

Ormek 1 ’. Ornek 2

3 2
f xdx f x2 dx
] 1}
belirli integralini hesaplayimz. belirli integralini hesaplayiniz.
=X Cdzim

fix) = x fonksiyonu, [0, 3] aralifinda sdrekli oldu-
gundan, bu aralkta belidi integrali vardir. [0, 3] aral-

g, uzunlugu Ax = : olan n esit alt aralija boler

sek bu alt araliklar
(n-— 1}

[n = [ ] .3/ olur.
21=E’ Z, =" g =13 igin Riemann tnplamu,/. ‘5( Cazim
B 5 4 & 3 3 f{x) = x® fonksiyonu, [0, 2] arahdinda sirekli oldu-
Zf{%}-&“u='ﬁ-'ﬁ+2-ﬁ-ﬁ+ L gundan, bu aralikta belidi integrali vardir. [0, 2] ara-
i=1

=%_“ S ) g, uzunlugu L‘I;J::% olan n esit arakga bolersek

bu alt araliklar,
o2 i) o] [EAL[A 8] . =2 ]
e 2 ntlnnblsnl n alur.

B 2 4 6 e

ah olur. R e (R z =2 igin
3 n Riemann toplarm,
f"d"=nif’,'u 2 1z).ox n 42 162 362 2
- i=1 Z{z']. ‘ﬁxl_ﬁ _n+?'ﬁ+¥';+ "+4'E

T (_9 0} 9 o, dntd it g
Thew 2 nf 2he= 1R =';ﬁ_[1+4+9+___+n2}
9 i g
=E'(_T)=§ olur. _8 nin+1).(2n+1)
n*’ &
¥ Tarali alan, 4 2n°+3n+1
| 1 3 |"|2 olur.

9
'2'.3.3='§ br? olup

f xdx belirli

]

=,.||'_“;'n Z (). &xi_nll_.m(-'i 2rr2+3n+1}

DL-_-')M
&

(2

X integralinin degeri de o 12

8 i
7 {-‘:’-}=—E bulunur.

Il
[ - I

o




— Belirli integral

Omek
1
f (x = 2)dx
o

integralinin degeri kactir?

{f{xjtﬁx= F(x}+ c olmak (izere,

F(x), f{x) in belirsiz integralidir

b
ff{x}dx =F(x)

b
= F(b)—F(a) dir

a

=(f —2_1)—(%2 —2_:}_} =2 sur

-]

¢ 1. f 3x?dx integralinin degerd kaghr?

@

1/ dx integralinin degeri kagtir?

Py fu

"

i
f Vx+3 dx integralinin degeri kagtir?
-3

‘e

‘e

sonug yvayinlari

5.

®

f (mx— 2)dx =1 oldufuna gre, m kagtr?

f[21—1}dx=4 ve b—a=2

oldujuna gére, a + b toplarm kactr?

&
1532—1-33134653




’. —— Belirli integralin Ozellikleri - |
Omek

4
f flx)dx = 8 olduguna gore,
]

2
f (f{x)+ x)dx imtegralinin dederi kagtir?
4

f{x), [a, b] arahginda shrekli bir fonksiyon olmak

lrere,

= _ff[x]dx:ﬂ

b a
= ff{x}dx=—5{f{x}dx dir.

= Codzim

4

2

ff{x]ldn=3 = ff{x]dx=—a olur. Buna gore,
4

/

=-8+

a 2
(f(x) + x)dx = ff{}:}dx+ fxdx

2—8=-14 bulunur.

P

-7

2

1. f X =9 4 Integralinin defed kaghr?
Pl

\l'-a_'\ -7

_—

‘e

.
=
=,
g 5
o :
2 f fix)dx = 36 o
= =
@ ¢ s
4
oldujuna gore, f fix)dx integralinin degeri
kactir? ]
o

2

a4

2

5

5 =
f ® dx+ f ® dx Hfadesinin degeri kagtir?

6‘1

4, f (f(x)+ 1)dx = 6 olduguna gére,

®

f (1— f{x))dx integralinin dederi kactir?

4

18

10238 3.0 4.7




’. — Belirli integralin Ozellikleri - Il
Omek
2

K

D

integralinin deger kagtr?

4
xz+x—1}dx+f{xz+x—1}ldx
2

fix), [a b] araliginda sirekli bir fonksiyon ve

c = [a, b] olmak Gzere,

/

{x; b
f{x)dx = {ffz}dx+ fffx}dx tir.

3 l\ CGozlm

2 4 4
(¥ +x—1)dx+ | (F@+x-1)du= [ (x¥®+x-1)dx
Juerm [t f

wid @ ek

0

ff[x}dx =—5 ve

i

2

]
ff[x}dx =9
3
L]
oldujuna gore, f fix)dx integralinin degeri
kactir?

1

=

=

2

=

,. : s A
2. ff{x}dx =—3, ff{x}dx=3 ve E

® - ! ]

i} .

¢

f f{x)dx =10

4
11

oldujuna gére, f f{x)dx integralinin degeri
kactir?

-2

1 2
() + 5% dx+ | (x7+x%)dx
e

integralinin dederi kagtir?

/

i}

:"

i}
fixjdx =21 ve [ f{x)dx=—7
/

3
oldujuna gore, f fix)d= integralinin degeri
kagtir?

b Gt e O RO .

5 4. —14



,. —— Belirli integralin Ozellikieri - I
Omek

4 : ')"‘ Caziim

fix), [-3, 9] arahfinda sirekli bir fonksiyon ol-

mak lzere,
a

fq..f{x}dx —28

g
olduguna gére, f 7.f{x)dx integralinin degjer

kactir? -3

#= f(x), [a, b] aralginda sirekli bir fonksiyon ve

¢ bir gergek sayl olmak Uzere,

] b
] e f(x)dx =¢. j f(x)dx tir

a a

f4.f|[x}dx=26=:~4. ff[x]dx=25

O halde,

T f{x)du=T. ff{x}dx = 7.7 = 49 bulunur.

]

-3

a
= ff{r.]ldx=?dir.
-3

-3
—_—
T

F 1. f(x), [1, 3] arahfinda sirekli bir fonksiyon

{::l mak lzere,

ff{x]dx =4

1
3

oldujuna gore,
kactir? 1

49

f 5. f(x)dx integralinin degeri

sonug yavinlar:

@ 2 (x). (3 7] aralginda sireki bir forksiyon ol-

o f—" mak lzere,

o
3

ff[x}dx =2

T
7

oldujuna gdre,
kactir? 3

f 3. f{x)dx integralinin degeri

fix) ve gix) fonksiyonlan srasiyla [-2, 1] ve
[1, §] aralklannda sdrekli fonksiyonlar olmak

tizere,
1 ]
fE.fl[x}r:lx=B ve fﬂ.g{x}dx=1&
-2 1

1

3
olduguna gore, fS.f{dex+f2.g[xjdx
-2 8

ifadesinin degeri kactir?

1:20 2.-8B 3.0



P

-Belirli integralin Ozellikleri - IV -
Omek
fix) ve g(x), [0.2] arahfinda sirekli fonksi-
yonlar olmak zere,

olduguna gdre, f[d.f{x}—S.g{x}]dx integ-

o
ralinin degeri kactir?

f(x] ve a(x), [a b] arahfinda sirekli fonksi-

yvonlar olmak (izere,
b

b b
f[f{x} Faix)|de= {f{x]dx fg{x}dx tir.

&

r

j‘k Cazim

2

x)dx— f 3.g(x)dx

L]

2
[14.400-3.00

i)

]dx=_f4-f|[
o " "
=4_ff|{x}dx— a.fg{x}dx
o . :

2

4 H
=4 (-1)—-3. 4=—4-12

=—16 bulunur.

f. 1. fix) ve gix), [-1,2] araifinda 3urekhfnnksy.
yonlar clmak lzere,
2
ff{x]ldx=19 Ve fgl:x}dx=t?
-1 -
]
olduguna gére, [fix)+gi(x}|dx integralinin
degeri kactir? -1
’. 2. f(x) ve gix), [2, 5] aralginda sdrekli fonksi-

*) vyonlar olmak (izere,

ff{x]dx—?' Ve fg{x]dx——

2

P

5
olduguna gare,

deger kagtr? =

i

i

f(x) ve g(x), [-2, 3] araliginda siirekli fonksi-

_,.. yonlar olmak dzere,
3 a
ff{xj du =13 ve f glx)dx =—
-z -2
olduguna gore, f [6.f(x)— 3.g(x)]dx integ-
-
ralinin degeri kactir?
£
-3
3
-
=
3
& B
4, f{x2+ 5x]dx+f(x—x2}dx
% i 1

[fix)—gix)] dx integralinin C

Y
integralinin degeri kagtir?

1-86 2:.10 3. 71 4. 72

21
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1

YENI NESIL SORULAR

Asadida ozel tasanm bir banyo paspasi gﬁsterw.
mistir.
1201

1.5m

| .
/ 25m 2
/ 3m

| 25m

1,5m

1m

*  Banyo paspasinin en genis yeri 3 metre,
endar yeri 1 metredir

*  Sekilde gosterilen tim aralklar esit ve
50 ger cm dir

= Bu halinin metrekaresinin maliyeti 8 TL dir
Halimin alam geklinde verilen boliintilye gore
Riemann toplami yardimi ile hesaplandiinda

halinin toplam maliyeti hangi fiyat arahiinda
olur?

A)(42,56)  B)(42,64)
D) (56, 80)

C) (44, 56)
E} (80, 84)

Gercel sayilar kiimesi dzerinde tamml ve sﬁml@
bir f fonksiyonu igin

ff{x}dx=15

-z
oldugu biliniyor.

Buna gdre,
1

f[-4 +#{5x +3)] dx

integralinin degeri kagtr?

A-3 B-4 C-5 D-8 B-10

senug yvayinlar:

S

3. Asafidaki asma képrinin Gst kismindaki halat
degistiriimek isteniyor.

Celikten yapilmig olan halatin uzunlugu

|_=f V(P (0P dx

kural ile bulunmaktadir.
Halatin K ile L noktalan arasindaki kism

3
f{n}=§_{x—1}5

efrisi ile modellenmektedir.

Buna gdre, halatin x =0 ve x =9 dogrulan
arasinda kalan pargasinin uzunlugu kag birim
olur?

Aj15  B18  C)21 D24 P27

4. f(x) ve g(x) gercel saylar kimesinde tarml ve

surekli fonksiyonlar clmak Gzere,

2

2
f{x)de =15 ve glx)dx =0
[ |

-2
esitliklerd veriliyor. Buna gire,

2

L [ (20-a(x0) - 30

-

ll. fix) cift fonksiyondur.
Hl. gix) tek fonksiyondur
ifadelerinden hangileri kesinlikle dogrudur?
A} Yalmz |

Bl lvell
D) lve Nl

C) Il ve Il
E) I, Il ve Il

1. A2 C 3B 4 A

—

W\




'. —— Tek - Gift Fonksiyonlann integrali

Omek
1 a
f * dx + f x? dx
4 -1 -3
1 integralinin defer kagtir?
= f(x) fonksiyonu slrekli ve tek ise

]

ff[n]dx= 0 dr

—8
f{x) fonksiyonu sirekli ve cift ise

ff{x}dx tir:

o

faf{x]dp 2.

-E\ CGozlm

f{x) = x® fonksiyonu icin f{-x) = —f(x) oldugundan
fix) tek fonksiyondur

1
Dolasiyla fxadx =0 dir

-1

g(x}=»* fonksiyonu igin g{-x) = g(x) oldugundan
gix} cift fonksivondur.

3

3
Dolasiyla fxzd}t:Efxzdx

-3 i

o4

= E_E -0=18 olur

[

1 a
O halde, fx3d1+ fxzdx=ﬂ+ 18
-1 -3

= 18 bulunur.

’ 4
1. f (x®+ x)dx integralinin dederi kagtir?

1
f (x*— x®)dx integralinin dederi kactr?
-1

.

‘e

23

sonug yavirlare

2
3. f {3%% +1}dx integralinin deger kagtir?
-2

®

3
4, f {x*—x3)dx integralinin degeri kagtir?
-1

®

2
1.0 2—15 3. 20 4.—5




& — Parcal Fonksiyonlann integrali —
Omek
x—1, x<0
fix) = fonksiyonu veriliyor.
¥ o, x=0

s
Buna gre, f f(x)dx integralinin degeri kagtr?

<
oldujuna gére,

i. 1. f(x)= ’.

&

f #(x)dx _integralinin deger kagtr?

-2

|2:u:+1,

sfonug yayemlare

2

2

2%, x=2 ¢
olduguna gére,
1, x=2

fx) = [

E]

f f(x}dx integralinin degeri kagtir?

1

3 L\ CGozlm

integrali parcalayalim.

1 a 1

ff{x]dx f‘fl[x}dx+ ff{x]dx

-1 0

-1

i} 1
f{x—1}dx+fxzdx
-1

L]

= o 1
N
L2 -1 Ala
S i
Gl
——i-r olur
= 3
x x=
3 fix)= oldufuna gore,
® ., 7

% .f{x)dx integralinin dederi kagtir?

b—

i+ 2, x=i

oldujuna gore,

4. f(x)= |
®

x—1, x=1

4
f f{x + 1}dx imtegralinin dederi kagtir?

-1

24

fix) fonksiyonunun kritik noktas: x = 0 dir. Buna gore




’. — Mutlak Deger Fonksiyonunun integrali

Omek : =1 Goziim
: 32-Bx=0 = x=0, x=2 (kritik noktalar)
f | 3x2 — Bx] dx
1 X - i} o e
integralinin deger kagtir? 3 — Bix * - -

|3x2 - 6x| | BxZ-Bx | —Ox%+Bx 3% - Bx

5 2 3
f|ﬂxz—ﬁx]dx=f{—3x2+ﬁx}dx+ f{ﬂxz—ﬁx}dx
i 1 z

] 3
= {—x3+3:-cz}| +[x3 —sz}l
1 ]

= [(~2° + 3.22) — (1% + 3.19)] + [ (37 —3.3%) - (22—3.27]]

=6 olur
My
@n

s

3
f |x—2/dx integralinin dederi kagtir? (x+|x— 3 )dx integralinin dederi kagtir?
-1

4
f x®— 2x+1dx integralinin degjeri kagtir?

O o

sonng yarinlar:

y

‘e

F

2
2. f |x%dx integralinin degeri kagtir?
—5

1.5 2.8 3,18 4.5

25



P

- Belirli integral - Tirev iliskisi - | .'I'
Omek y

- 2'\ Cozim

Grafiie gore, f(3)=2 ve f{-2)=0dnr

3
Buna gére, f £ {x)dx = f(x)
-2

3

-2

=1(3)-f(-2)
Yukanda verilen y =f{x} fonksiyonunun grafigi- =2 bulunur
3
ne gare, f f {x)dx integralinin degeri kactir?
-2
ff’ (x)dx=fix}+c dir
3. ¥ik
“® yra
| b
o
. =2 0 L
_-||I Ul a e "f I | BERES \./
Yukanda verilen y =f{x) fonksiyanunun grafijine Yukandaki sekilde y = f{x) fonksiyonunun tiire-
: vinin grafigi verilmistir.
gdre, f 1 (% )dx integralinin dederi kactr?
- Buna gire, f f{x). " (x)dx integralinin degeri
E kactir?
o
o=
=,
]
-
s
=
2
’.3 a Yandaki sekilde y = f(x)

Yukarida verilen y = f{x) fonksiyonunun grafigine

:
odre, f F(x). f(x)dx integralinin deger! kag-
-2

tr?

4

1

fonksiyonunun
verilmisti

grafigi

fx.f’[x}dx= 10

oldujuna gdre, f f(x)d= integralinin degeri

kactir?

26

26

1

b (b

ralw

3
a. =% 418




W Belidi integral - Tiirev iliskisi - I

Y |
- X, Gozom
" 5 fix) fonksiyonunun apsisi x = 3 olan noktasindaki
e~ f s T tegetinin edimi m, = f (3) tir
-]
¥
oldugjuna gdre, f(x)fonksiyonunun x =3 apsisli f(x) =f ( — )t = P() = 1.({x— 12— 1) = 0.(22 1)
noktasindaki tefetinin egimi kagtir? &
=f'{x) = %" - 2x olur.
Buna gore,
m,=f(3})=23%-2.3=3 bulunur
. 2 . a3
’ 1. fix) = f (t2 —10)dt oldufjuna gére, ¢ 3. f{x)= f (2—t+a)dt fonksiyonunun x = 1
[:} 1 '[:} 23
f{x) fonksiyonurun x = 2 apsisli noktasindaki apsisli noktasinda yerel ekstrermum degeri oldu-
tefjetinin egimi kagtir? guna gore, a kactr?
E
[*] 3 J. -~ 21
¢ 2. fix)= f (3t —8)dt oldujuna gore, :T 4. fix)= f ((t+ 1)*— 18)dt
&) 2+ 1 = O a
f{x) fonksiyonunun x = 1 apsisli noktasindaki fonksiyonunun daima azalan oldudu en genig
tefetinin egimi kactr? deder arahfin bulunuz.

f BT B O B T O g B

27



i."

¥

Omek

2
f (2x— 1).{x— x) dx
3

integralinin degeri kactir?

Belidi integralde Degisken Degistirme -1 -

= Gozilm

WE—x=u = (2x-1)dx=du

®% — % = u dénlisimil yapildiginda integral u ya bagl
clacagindan integralin sinirlan degisir

2

*-x=uUigin, x=2 = u=2

x=1 = u=0 olur
2

2
f{Ex— ). — x)Pdx = nj. u? du

1

i
4

2
D

1

m

s |

_TC: = 4 bulunur.

MNot: Ballrl integralda, Integral abndiktan sonra yapilan de-
Litsken dadistirme yerne yazlirsa integrain swvrlam
cladistirmeays gerek okt

1. f Bx.{x2+1}2d:¢ integralinin dederi kagtir? ’

9

2. f (x3+1)° . x%dx integralinin degeri kactir?

®

fomug yavimlar:

¢

2
3. f f{3x+ 1jdx = 6 oldujuna gdre,

f(x)dx integralinin degeri kagtir?

| |
N't'--_.__‘ -
-

{3x + 1 = u dedigken dedigtirmesl papr )

f(x)dx =12 olduguna gdre,

t‘-"u.

4.
®
2

f f(x%).x dx_integralinin dederi kagtir?
1

5 Bkl ey 2: 3. 16 4. 6

L 28

28




Belidi integralde Degisken Degistirme - 1l
Omek

/

integralinde +'x = u donistimii yapilirsa hangi
integral elde edilir?

yx—1

dx
Vx+ 1

= Gozilm
Vx=u= x=u®= dx=2udu
Jx=u ise

®x=4 igin, u=2

=19 igin, u=23 olur

Buldugumuz degerleri yerine yerlestirirsek;

a ; 3
f","‘1 dx=fu_1 2udu
Y+ u+1
4 2
: 2
2us —2u ‘ ; i
=f —y du integrali elde edilir.
2
. B ,. T
oy, f"—” dx 3 f %,._1_3 dx
VX x+
® " ®
integralinde vx+1=u dondsimi yaplirsa integralinde x + 1 =u® dénlisimi yapilirsa han-
hangi integral elde edilir? gi integral elde edilir?
:
-3
=
=
-
=
:
’. 3 .” i

3x ¢ Va+1 -2

- dx ) —

. (x2+1F Ye+1+3

®

integralinde »® + 1 =u déniistimi yapilirsa han-
gi integral elde edilir?

©

o

integralinde vx+1 =u
hangi integral elds adilir?

dénisimid yaplirsa




YENI NESIL SORULAR

'. 1.  Gergel sayilar kiimesinde tarimh ve strekli ) 3. Asafda y=f(x) fonksiyonunun grafigi verilmis-
@ y =f(x) parcah fonksiyonunun tirevi asagida @ tir. e
verilmistir.
LY
2% , X2 e
f'(x)= :
(x) 3x-8,x=2
y = f(x) fonksiyonunun grafigi dzerinde 4
A1, (1)) ve B(4, f{4)} noktalan alinsin. i g
Buna gire, A ve B noktalanndan gecen \_‘/ l
dogrunun edimi kactir? 2! | =iy
= 40 41 43
A1l Be S9F 9N BF Buna gire,
-]
f i %) %) dx
1
integralinin degeri kactir?
A} 3 B4 C) 5 D) & Eys
k
-
-
=y
=
=y
=
, = 4. Asagda y=f(x) fonksiyonunun grafigi verilmis-
@ tir
/. 6 Azagida vy =1(x) ve vy =k fonksiyonlarinin gra-
a fikleri verilmigtir ‘
E/ éB X :
i Buna gdre,
: s Lt
i ! [ [ ‘
2|AB|=|CD|=4|0D| Ja ky —]
; itadesinin degeri kagtir? '
u A, B1  CO, D2z By,
[ olduguna gore, k kactir?
A4 B15 Cl6 D)9 E) 10 -
k

4. C

P

30 1.E 2 E 3D




— Bir Egri ile x Ekseni Arasindaki Alan -1

Omek = Gaz0m

¥i

3

y =10

. '
/-2 o‘ Wa

Yukandaki sekilde taral olarak verilen S, ve 5,

S, bdlgesi x ekseninin lstinde ve vy = f{x) egrisinin
alanlanm integral yardimiyla ifade ediniz.

altinda oldujundan,
1
8. = f f{x)dx dir. 5, bolgesi x ekseninin altinda
-2

ve y=f(x) edrisinin bstinde oldugundan,

W y =f(x) egrisinin altinda ve x
ekseninin dstinde kalan 5 H
ks Sz =— f f{x)dx dir
5 1
o fa B ;
¥ =1x) s5= f f{x)dx integraliile bu-
&
[unur
W y = f(x) edgrisinin Ustiinde ve x

y = fix) ekseninin altinda kalan S alan,

B
o -v BT G { f{x)dx integrali ile bu-
a

lurer.

/. é} ¥ ’. b! i

A .
—EU/‘I a\ o

Yukandaki sekildeki taral bélgenin alanin veren
Yukandaki gekilde tarall olarak verilen S, ve S, integrali fade ediniz.

alanlanm veren integrali ifade ediniz.

sonug vavinlar:

1.8, =—ff{x:|dx B ff{x}dx 2, —ff{x}dx+ff|[x}dx
i

—3 1




P

Bir Egri lle x Ekseni Arasindaki Alan -1l
Omek

w
y="x) f“
/—_Bﬂ\\ - -3
-3\,\31#/'-1 is]

Yukandaki sekilde y =f(x) fonksiyonunun grafi-
gi verilmistir.
S,=3br® ve 5, =8br® oldujuna gére,

a

f f(x)dx integralinin degeri kactir?

Cazim

2

fﬂ[x}dx

=1

—1
f{x)dx = fx)dx+
i

=—8,+5;
=—3+8
= 5br® bulunur.

Yukandaki gekilde y =f(x) fonksiyonunun grafi-
gi verilmisgtir.
5, =12 b ve 5,=8 br? olduduna gdre,

3

f f(x)dx integralinin deger kagtr?

-2

b
n

.

sonng yvavinlar:

o

2

28 5

o

¥
\ 4B
-4\8 ~2 0o

Yukandaki sekilde y=f{x) fonksiyonunun grafi-
gi verilmisgtir.
S,=4br", S,=18br* ve 5, =6 br® oldujuna
g
gare, f f(x)dx integralinin dederi kagtir?
—d

nl

Lt e

-

Ui

32

Y

\ B/
-3\&/-“:: 1\\33//3

Sekilde y =f(x) fonksiyonunun grafigi verilmistir.

¥ = fix)

S,=3bf, S,=6br ve S,=2br® alduguna

3
goire, f |f(x)|dx integralinin dederi kagtir?

-3

Yandaki sekilde

y = f{x) fonksiyo-
nunun grafigi veril-
mistir.

Buna gére, tarall bilgenin alamim veren integrali
bulunuz.

=4
1.-4 2.8 311 4 — ] F{x)dx

—4



’. — integral Yardimiyla Alan Hesabi - |

Ornek _"_q Gazlim
Y &
\ TA = f fix) dx
4
0 8
= f (%% — dx)dx
4
Yukandaki gekilde verilen tarall bolgenin alam W
kag bi® dir? =(E ‘T)L
= %2 br® bulunur.
’. L F " Sekildeki tarah '. ba. YA Sekildeki taral
a y=x"+1 T a, ;
N bolgenin alam kag - bélgenin alam kag
: br? dir? br® dir?
-+ 1 3 -
1 i B o 2 .
B 3 ™ / \\
P P
=
&=
-
-
B
4. ildeki taral
Sekildeki taral Q) k) Ce——
- y=+"+x-—o  bblgenin alan kag
br? dir?

bolgenin alam kac
br2 dir? \ /

[35]
[£=]

5
12 3t 3 = 4.

i ]
=1l

=324



[. r integral Yardimmla Alan Hesala = 1l

Ornek y

f(x) =x® efrisi, x=—2 ve x=1 dodrulanile x
ekseninin simirladid bélgenin alam kag br dir?

j’\ Cazim

Istenilen alan § olsun.

\ 1
'y i

l. . flx)=x*-1 egrisi, x=0 ve x=3 I:Iuglrulanib.
® @

x ekseninin sinifadif bolgenin alani kag br® dir?

C

=

=y

4

I. 2. f{x)=x2+2x paraboli, x=-1 ve x=2 dogru 9>
(:l lar fle x ekseninin sinirladid) bélgenin alan kag o)

b dir?

34,

Tl

34

3.

ol

f(x)=x%—4 parabolll, x=1 ve x=23 dogrulan
ile x ekseninin siniadig bolgenin alam kag b
dir?

fix) = »® - dn

fonksiyonunun grafigi ile x ekseni arasinda ka-
lan siirh bélgenin alam kag br® dir?



.

integral Yardimmla Alan Hesaba = Il

Ornek & = CHzim
¥ =] ; !
Sekilde tarall balgenin
. alanna A, hemen al-
tindaki balgenin alani-
na B diyelim. O halde,
/ g = A+B=43=12 b*
X ¥ x oOlup,
Yukandaki sekilde y = f(x) fonksiyonunun grafi-
&i verilmistir. f f(x)dx=7 oldufuna gére, ta- || = J T(x)dx=7 oldugundan,
i}
rali alan kag br® dir? A=12-B=12-7=5 br® bulunur
' 1. ¥ Yandaki sekilde . | B ¥ = Yandaki gekilde
& Y=l ge . r (\I =i ge
(:} a y =f(x) fonksiyo- - y=f(x]jvey=1
/,_/ nunun grafigi fonksiyonlannin
i verilmigtir grafikler
= ra—— y=1  verilmistir
0 £
]
f f(x)dx =15 oldufuna gdre, taral bilgenin
: f f(x)dx =18 olduguna gére, taral bilgenin
alan kag br2 dir? i
alam kag br2 dir?
3
-
=
l. {5 y gl Yandekl geldidggye o i Ly Yandaki sekilde
) y =f(x} ve & / y=f(x) ve
:r=5l1;“]l & y =10 fonksi-
ol sl = LB ¥=10 yonlanmin grafik-
grafikled // lerd verilrritic
i verilmistir G
- R .—x A veB bblge-
o y=f{x} lerinin alanlar
g 5 birbirine esit
ff{x]l dx =45 olduguna gbre, tarah bélgenin olduguna gére, f f(x)dx integralinin degeri
1
kactir? o
dlarm kag be® dir? i
1.7 2:13 3.14 4:.80
35
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’. —— Alan Yardimiyla integral Hesabi —
Omek

2
f (v 4— o — x)dx
o

integralinin degeri kactir?

3 L\ CGozlm
2

f (v'4— %% — x)dx integrali;yukandan y = v 4 — «2
o

egrisi ve asagidan y = x dogrusu ile sinidanan bal-
genin alanimin x=0 ve x=+2 dogrulan tarafindan
simirlanan kisrmin ifade eder. Buna gore sekli gizelim.

% Sekildeki tarali balgenin
4 Lk L, alan 45° lik daire dili-
S mine karsilik geliyor.
Al
] i &

45* i
Bunagdre, TA =m = =g 22 52 _
SRR "< ampr T 2

3-6.{.]“ olur.

A 2
1 f V4 - x%dx integralinin degeri kagtir?

@—2

.

]
2. f V26 - x2dx integralinin degeri kagtr?
i]

®

Tk
e~
=
i
=
-
=,
=
-
i
=
=
=
=
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a
3. f V36— x2dx integralinin degeri kagtr?

O ]

2
4. f (V8- x%—2)dx integralinin degjeri kagtr?

@ ¢




’. ~— ki E§ri Arasindaki Alan -1

Omek
y=x% ve y=x" efriler arazinda kalan bélgenin
alani kag br® dir?
y=x® ve y=x% edrlerinin
kesim noktalar,
W e ¥T2Gh
2w 1y =
i == X {}f. 1}_0
= x=0ve x=1dir
y=21 | Bu durumda tarah alan,
1
R TR R o
5= f{x dx = T,
o
i X< [a, b] igin
1 y=atd 4 Irmiak i -k br? olur,
m (%) =g(x) oclmak (zere, 374 12
y = fix} B
el e 8= [0 -gt)dx e
a

/. . y=2x% edrsiile y=2x dofrusu arasinda kalw. 3. y=x-3x+2 efrisiile y=x+2 dogrusu ara-
Q

balgenin alam kag br® dir? sinda kalan bélgenin alan kag br® dir?
3
s
5=,
4
i
-]
]
2
/. 2. y=vx ejisiile y=x* efrsiarasinda kal 4. y=+x egrisiile y=x* egrsi arasinda kalan
bélgenin alan kag br® dir? (::' bélgenin alam kag br® dir?
4 1 32 5
1.5 2.—3 E.—a- 4. i



/. ~— ki E§ri Arasinda Kalan Alan - I

Omek = Goziim
¥ s
f,a'g.r:dx #1412 Y y =% edrisi lle
" pr=mme e y =4x + 12 dogrusu-
: y=x nun kesim noktalan,
o xE =y 12
= ¥ —dx-12=0
/ " F 5 5125" 0 =x = x=-2, x=6 olur
Yukandaki sekilde verilen tarali bdlgenin alan Romir s R kil
kag br® dir? TA=8,+8,
1]
=1—24+ fxzdx
-2
o 8 14
=2+ x)| =2+ _+_ =-_ dlr
{. 3/ 3 5 3
" 1. W 55 Sekildeki tarall 3, ST C—.
O ) d bélgenin alan kac I:)
br dir?
o -
. %
y=-u+2
y=2x-1

Sekildeki paraboliin
denklemi ¥y =x%-2x + 3

Buna gdre, taral alan kag be® dir?

ve tepe noktas: T dir ,. 4 y

— 3 5
/ 1ff{x}dx+!f_1{x]dx

ronug vavenlare

[43

(]

38

Sekildeki tarall bolgenin alam kag br® dir?

Sekildeki verilenlere gore,

igleminin sonucu kagtir?
——— X
1 C]



’. -Dogrusal Hareket Problemleri - | [
Ornek = Gaz0m

Hiz j«m/=a)
Grafik (0,96) ve (12,72} noktalanndan gectiginden
grafigin temsil ettigi dogrunun egimi,

96 —72 24 j
M="4_45 = _qp =—2dir.
O halde, bu degrunun denklemi
y—98=-—2 {x-0)=y=—2x+ 96 olur

06

0 12 it Y
YWikandaki sskilde bir aracn he — zaman gra-
figi verimigtic Buna gove, bu sracn 9. saat ile
12. saat arasindaki konurm fyes) dedisimi kac km dir?

y=—2u+0G

i
i

8] a 12

=X

Yukandaki grafikte gosterilen taral bélgenin alar,
9. saatile 12. saat arasindaki konum degisiminin
krn thrinden egitini verir. Ayrica,

= B dedre boyunca hareket I'hzin'h'ﬂn} 2 12
eden vazamana badil iz forkstio- Taralialan = f (—2x+96)dx =(-x2+ an){
nu verfien bir hareketinin &, =a ve B

i) B

t, = b sanlvelar arasndak ver =
h b =[-144 + 1152) - (81 + 864)

-

konurm) degistimest [ (1) dt O a 3 o =225 bulunur
¥ Yani, arac pozitif yénde 225 km konum yer dedjis-
Integralivle hesaplam: tirmistir
’. 1.  Bir cismin zamana bagl hiz fonksiyonu /’ | 3 He=dkamfiaey
@ V(t)=6t+15 m/sn dir Bucismint£[0,8]nda | "‘“\
aldigi yol kag m dir? Rl \\
! x“\\
E o e —
E. Yukandaki sekilde bir aracin hiz — zaman grafi-
: gi verilmistic. Buna gbre, bu aracin 4. saat ile
,. 2. 2012 yiinda nifusu 100000 olan bir flin bu = 1 seatArmonaKt kenim Ced e s diet

O yildan itibaren nifusunun ortalama artis hizi
V(t) = 300 + 500t (kigi/yl} fonksiyonu ile be-
litiimektedir. Bu ilin 2022 yilrmn basinda sahip
clabilecedi nifusu kagtir?

1.312 2. 128000 3, 234




’. -Dogrusal Hareket Problemlieri -1

Ornek y

lvme {msan’)

o Zamam (zn)

Yukandaki sekilde bir hareketlinin ivme — zaman
grafigi verilmistir.

Bu aracin ilk huzi 20 m/sn olduguna gore, 4. sa-
nive ve 8. saniye arasinda aldid yol kac m dir?

lvme - zaman grafidarinde grafiide zaman aksani ara
sinda kalan alan heedakd dadilsiml valr. (Dethe kalan alan
hizoaki artma miktarim, altta kalan alan hedabi azalma

raikiarn verilr)

j’\ Cazim
Grafigin temnsil ettigi dogru v =4 dodrusudur. O hal-
de, a(t)=4 tir

w;t}:j al['t}dt:fddt:dhc

Aracin ilk iz {t = 0 anindaki) 20 m/sn oldujundan
Vi0)=4.0+c=20= c=20 di

Vit) = 4t + 20 bulunur
x{t}=fv{t}m=f{4t+2n]dt
B !B
O halde, X = f{4t+2t]]dt={2t"'+2m}i
i 4

=2 8%+ 20.8-(2.4%+ 20 4)

=176 m bulunur.

hareketlinin t; =0 anndaki izt V=12 m/sn dir.
t; =0 =n amnindan t, =6 sn anina kadar alinan
toplam yol kag m dir?

Yandaki sekilde
bir hareketinin
ivme-zaman
grafigi verilmis-
tir.

a 3 Zaman {sn}

Bu hareketlinin ilk iz 16 m/sn oldudjuna gore,
B. saniyedeki anlk huzi kag m/sn dir?

lvrne forksivonu a(t) = 3% - 2t m/sn® olan I:W.

sonug yvayinlare

Yandaki sekilde
bir hareketlinin
ivme — zaman
grafigi verilmisgtir

V. Sy N
o 4 4 e
Buna gdre, bu hareketlinin t, —t, aralfindaki hiz
degisimi
tI
L alt,-t) 1. fadt M. %

t

itadelerinden hangisi veya hangileri ile hesapla-
nabilir?

1-324 2.280 3. 1 vall




‘.

Omek

integral - Tlrev iliskisi

' 4

O0=t=5 olmak dzere, yanan bir mumun zamana

bagh yanma hizi,
Wit} =10-2t (cm / dakika)

fonksiyonu ile verilmigtir.

Bu mum yandiktan 3 dk. sonra mumun eriyen

kismimin kac cm oldugunu bulunuz,

Yanan kismin uzunlugunun formdld x(t) clmak dzere,

x' () = V(t)

3
x:3]=f\.f{t;|dt=f{1u—2t}dt
o

Cazim

3

]
3
- (10t—19)|

=30-9=21 cm bulunur.

O"’

S(t) bir bilgede yagayan bir hayvan toplulug
nun niifusunu gostermektedir
Mifusun t ayda artis hizi,
St) =10 + 2t (saw /ay)
fonksiyonu ile verilmistir

Basglangictaki nifus 100 oldujuna gore, 5 ay
sonra bu hayvan toplulugunun nifusu kag olur?

@
L 4 i-"

sonpg vavinlar:

Bir bitkinin tohum halinde dikildikten sonraki :.:a-.

mana bagh uzama hizi,

St} =5+ 0,1t (m/ saat)

fonksiyonu ile verilmistir

(S(t): Bitkinin dikildikten t saat sonraki boyu-
nun metre cinsinden dederidir. )

Buna gdre, bitkinin dikildikten 10 saat sonraki
boyu kag metredir?

©

41

4.

Bir telefon sebekesi sirketinin abone sayizimin

arhis hiz,
S'{t)=300.(1 + t)* (say /yil)

fonksiyonu ile verilmigtir

(S(t): Sirketin abone yapmaya basladiktan t wil
sonraki abone sayisidir. )

Buna gore, ilk 3 wilda bu sirketin yaprmig oldudu
toplam abone sayisi kagtr?

Kuruldugundaki ogrenci sayist 1000 olan bir

dershanenin &drenci sayisindaki yillik arbis hiz,
S'{t) =500.(t -2) (say / yil) fonksiyonu ile

veriliyor.

{S{t): t yida dershaneye kayit yaptiran &§renci

sayisin gostermektedir. )

Buna goére, kurulduktan sonraki 3. yilda dersha-
neye kaytt yaptiran &grenci sayis kactir?

1. 175 2. 65 3. 6300 4. 2500



YENI NESIL SORULAR

A

2

Asagidaki dik koordinat dizleminde,
y="f(x), y=Ff(x-2)+1,

fonksivonlanmin grafiklerinin belirli aralikdardaki
gorintiler verilmigtic

ik s — 2in - TH{n-1)
L e 1
Mo gl
= _ .
L P
il [ B
Y2 +1a > ] .
17~~~ . s
y=fi) «— i N
ol 4 B 2n-2 2n

olmak iizere, [0, 2n] arahfinda sekildeki
fonksiyonlar ile x ekseni arasinda kalan alan
9§ birimkare oldufuna gbre, n kagtr? (n £ M)

A8 B9 Ci0 D12  B15

f{x) = %% — x* fonksiyonu veriliyor

a<b olmakizere a, b=R igin
b

I f #(x)dx ifadesinin alabilecedi en biiyik
&
4
deger i5 tir.
& a

I, f'f{x}dx= ff{x}dx

o —-a
b

Ii. f f(x)dx ifadesinin alabilecedi en kiigtk

deger —1—45 tir.
ifadelerinden hangileri dogrudur?
Aj Yalmiz | B} Yalniz I C) Yalmz Il
Dplvell E)l, [lvell

o

y=t{x-4)+2,..., y=f(x-2(n=-1)}+[n-1)

e
@

senug yvayinlar:

A B

I. Cam Il. Cam

Yukandaki sekilde kare seklinde iki cam verilmis-
tir. |ki camdan birincisinin A kéisesinden bagla-
narak y = %" edrsi, kincinin B kdsesinden bag-
lanarak y = v x efrisi ciziliyor. Egrilerin aywrdig
bolgelerden Ustte olanlar san renge altta olanlar
kirmizi renge boyanyor.

44

Camlarnn bir kenar uzunlugu 1 birim oldugu-
na gore, camlar iist iiste konulup 1siIga tutul-
dugunda turuncu goriinen bolgenin alam kag
birimkaredir?

Nt By Cs D3 By

Sehir ici gigeklendirme projesinde yol kenarlan-
na sekildeki gibi ciceklendinme yapilmistir.

AY

Yol kenan x ekseni, O noktas: orijin olarak alin-
diginda cim ekili alanlan ve gicekleri cevreleyen

1
edri fix)=—7x*+2x fonksiyonu ile modellen-
mistir.

Kirmuz: lale ekili alan ile beyaz lale ekili alan
esit olduguna gore, ¢im ekili alanlann toplam
kag birimkaredir?

15 19 23 27 3
Vo g WS Mop B

1.C 2D 3. C 4 A

—_

A
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Belirsiz Integral

X: f V7 dx integralinin esiti asagidakilerden han- 4

gisidir?
A) 7V7x+ec B) 5/7x+e C) 2V/7x+e¢
D) V7x+c E) 2/7x+c

fn:dx integralinin esiti azagidakilerden hangi- .

sidir? ’
A Zz+|:.‘ B) svax+ec C) m®+c
D) ax+c E) 2mx+c
f {(3-2/2)dx integralinin esiti asagidakiler- .:
I

den hangisidir?
A 9+ 2V 2x+0c B) -

C) (3-2/2)x+c O) 3x—2/2x +c
F) ax?-2v2x+e

’.
f (3% — 2%+ 1)dx integralinin esiti asadgidaki-

lerden hangisidir?
A -2+ x+c B) x®*-x%+x+0c

C) ¥+ xf-x+c D) 3x*-2x%+ ¢
E) 3¢ +2x%+x+¢c

44

b

HE—

5 dx integralinin esiti asagidakilerden

hangisidir?
}(3 X:'r KS Kz
A E__E_-H: B) ?_E-H:
3 2 2
C}‘E—Eﬂ: D}J;—3+c
.KE X
i

= —1
—dx
fx2+x+1

den hangisidir?

integralinin esiti asagidakiler-

A) B aIx 4o B x®-x+c

2 2
C) 12+x+c )] %—X-l—ﬂ

E) xz—%+c

3 2
f 2. +4; *+3X 4x intagralinin siti asagidaki-

lerden hangisidir?

Al 23+ % +3x+c B) 6%+ 4x%+ 3x+c

3
C) @+2%%+x+0 ol x2+xz+3x+c

E) ®-x®+2x+cC

B
f xx; dx integralinin esiti asafidakilerden
hangisidir?

3 +c B 2+1+1: +1+c
N-E—K :|K E 'CJX ;

2
Oj §+%+c E) 52—+Ex+c



9. f (x2— 1)dt integralinin esiti asagidakilerden ¢

10.

1.

12,

hangisidir?
3
A 5 TKTEO B) 2f-t+c C) -1
D) (*-1)t+c E) t*-t+c

f 1_ dx integralinin esiti asagidakilerden han-

¥ X

gisidir?
Ao B -Xic 0 2/x+e

2 2

D) —2/x+ec E) 2x'x+e
x+1 : A " A

i dx integralinin esiti asagidakilerden
o x
hangisidir?

A %K?’IIJE+EY':K+C B} x"x-2/x+¢c

3.~ 8 —
C) g KX —Vx+e ] VKt +c

1
Vx

E} X— %/ x+0

f {(V2x + 1)dx integralinin esiti asagidakiler

den hangisidir?

A) -g—~:’2::+x+c E) L SV eV
C) ‘I; X—Vx+e D) 3;2 KR+ X+ E

B x¥x+x+¢

senug yayvinlar:

Test

13. f (x¥x—2)dx integralinin esiti asagidakiler-

den hangisidir?

A Sxiic B) 2 x/X—2x+¢

2

C) :xzm'i—Ex +c 0O ixzn-'rx—21+|::

E) % x*x -2x+c

f (a/x+ 1,1_ )dx integralinin esiti agagidaki-
. ‘%
lerden hangisidir?
Ay dxvx+ Ve
B g
=] XAt Vx+c
B e B
C) PRl + 5 Vx+c

O 4= x+ 3 Vxl+e

E) ng'ri#g Vxi+e

15. f (x®—2x2 +1) dx integralinin esiti agagidaki-

lerden hangisidir?

}(2

A} x4+l+c B) 2—1+x+u

4 4
C) -in-+-§+x+: o} i—%+x+c
2
E) T e TR

1.D 2.D 3.C 4.B 5.A 6.D 7.A 8.C 9.D 10.C 11.A 12.B 13.E 14.E 15.C |

45



Belirsiz Integral — Tiirev Higkisi

v d ™
%+ ; . - i o d 5
¢ . f 1 O ffadesi asagidakilerden hangisi-# 5. T f dix® + 5x)
ne esittir? . - - . —
ifadesinin esiti agagidakilerden hangisidir?
Aois W oy A) Bx BBC+5 )X 48x+o
Xx—- X— ¥ —
; : D)3 +5+¢c B x®+5x
x— X+
D) x+1 8 {x—1)2
. d .
B =
" 2. dxff{K}dx—x +3x-1 J B. ff{xldx:xﬂ__f_'_c

oldujuna gére, (1) deger kactir? olduguna gore, f(—1) deder kagtr?
A Bl 2 c)a D) 4 El S A)-5  B)-1 co D) 1 55

W _ i @ 5
S _{{" R s- T f{f-u_f{x; di ="y —x+1
lduguna ghis; £1(1).daben kaghr? olduuna giire, £{x) fanksiyonu asagidakilerden
A -2 B) _g €)1 D) _; 5 g hangisidir?
A) k¥ -1 B)x® +1 C)xZ+x+1
®+x+1 % —%+1
= R B3
i :
s’ 4. fcl{x3+ Vx—2)
integralinin esiti agadidakilerden hangisidir?
/ 1
A X*+Vx-2x+e¢ B) 3%+ _ +¢ _ -
2¢x J’. B. f 12[1} dx=v X +c
' o4+ X
c) JIjj+-§c,:,r—m+q: D) x¥*+Vx-2+¢

olduduna gore, (1) dederi kactir?
E) ©“-Vx-2x+¢ 1 3 5
A) 5 B 1 ) 2 o2 E 5

46



(™
F 9. fx di{xE+ 1)
integralinin esiti asafidakilerden hangisidir?
A) #-x+c B) #®*+x+c C) ®*+x+c
x® 2x3
oy S te E - 3 +c
(¥ 2
s 10 fd{“_._f’x}
L
integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?
Al wvx+ix+e B) 4%/ 2 +2y/ x +¢
4 - 2o e
-C]-éx-'x+2v'x+c D}-axv'x+-'x+l:
1 7 .l
E) g% x+2x4te
w W
¢ d{ ,; 3 x]
1. f—--'z—"—‘
X241

integralinin esiti agagidakilerden hangisidir?

3

x® 2 3
A) 5 +x+c B)

x x
+%x+cC — X+
2 © 3

2

4
)] xﬂ-—x+c E) J;+x+c

'. 12. f'{x)=2x+2 ve f{—1) =2 oldujuna gdre, f(1)
dederi kactir?

AN  BS C4 D3 B2

Test

’. 13. fiix) ==+ 2x ve f(2)=13

olduguna gore, f{0) degeri kactir?

A B) 2 C)3 Oy 4 El 5
’. 14, fiix)=x2+32+1 ve f{1)=0

olduguna gore, f(2) deder kactir?

A7 B) 125 cj8 o) TET E}9
’. 15. f(x) fonksiyonunun grafiginin dzerindeki (1, 3)

noktasindaki tegetinin egimi 3 ve f(x)=2x+a
oldufuna gore, f{—2) dederi kactir?

A5 B4 O3 D2 B

’. 16. '(x) = 6x olmak (izere,

fix) fonksiyonuna Gzerindeki A1, 1) noktasin-
dan cizilen tegetin egimi 2 olduguna gore, f(2)
kactir?
A3 B4 C) 5

D6 B7

[1.C 2.E 3.A 4.D 5.B 6. E 7.D 8.B 9.E 10.C 11.C 12.A 13.E 14.D 15.C 16.E]
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Degisken Degistirme e Integral Alma

- f {x+3)*dx integralinin esiti asagidakilerden #

hangisidir?
3
A) 3(x+3P 40 B) {“;3]' te
5
C) —‘%}—ﬂ: D) 4(x +3)F +c
3
B @Jﬂ;

¢
f {4x— 1)3dx integralinin esiti asagidakilerden
hangisidir?

A) (4x-1+c B) ‘4"1; L "
_ o _ o E
g B0 el &
9 16 -
E) 3{4x—1)5+c -
2
(¥

¢

fml:ﬂx — 3)*dx integralinin esiti agagidakiler
den hangisidir?

A) (2 -3F+c B) 40{2x-3)P +c

C) 8(2x-3)* +o D) 2(2x-3F + o

E) S{Ex—3]5+:

48

K f [2x— 1)(x%— x + 7)%dx integralinin esiti asa-

gidakilerden hangisidir?
2. 4 . &

A) .{zt___:_fr_?_l_ +c B E{KTH?L i
- 5 2. 5

o) (x ;+?;_| +e D) 2(x E.:t+?}_| ‘e

2_ 8
B (x .;I+T]| i

f{x —2).4 x5 — 4x + Tdx integralinin esiti

asafidakilerden hangisidir?

A - ; (- dx+ TW il —4x+ T+
B) ; (2 A+ TWxE—dx+T7 46
c) ; @ dx+TW - dx+ T+ ¢

o - i (- x4+ TW P45+ T+

1
+C
AR —du+ T

f %V x+4dx integralinin esiti asagidakiler
den hangisidir?

A) 15{v-“x+ 4}5—%{«’“ 4P+

B 2(/x+4)5+ 2 (yx+4)+c
5 3

o) 2ivx+4P-B(yxrapac
3 3

D) S(/x+4p+ 2 (/x4 4)P4c

2y 5_ 5, 3
E) 5{\-}{+4} Bfr}l’.+4} +c



4 : TR :
7. fx+ - dx integralinin esiti asagidaki-
Vx4 Bx+1

lerden hangisidir?
A 2/x%+8x+1+¢c B % Vil+ 8x+1+¢
D) —vx*+8x+1+¢c

C} vx2+Bx+1+¢

E —% V¥ +8x+1+¢

8. {{x+1] Vx2+2x -5 dx integralinin esiti asa-

’.

10.

A) %v’rﬁ.t +1+c

Test

f' 1
2y x+1

hangisidir?

dx integralinin esiti asafidakilerden

Bl —vx+1+¢c

C) Vx+1+¢ o) —llt#'x+1+c:

o
44 w4+ 1

- . o
gidakilerden hangisidir? S 1 { ,,: dx integralinin esiti asagidakilerden
S S
:!' " v 1
A - 13 (x2+ 2x—5)2+ ¢ hangisidir?
; A) éw _1+e B ;»"'K3—1+1::
B) %{x2+2x—5]2+c g
. = C) —'—zv'rxs—‘i +c O ——;»-"x3—1 +e
c) -El[x2+ ox—5)2+ 0 =
= B -1+
1 a : 3
D) —(x*+2x—5)"+¢ it
i :
o 3
B - ; (x®+2x—5)2+¢c
] e
7] 12 L8 S b
Vxe+1
integralinin esiti asafidakilerden hangisidir?
Yx+1 2 o
§ W3 Pl . ey - 2
9. f— 12"’13':1' | dx integralinin esiti asagidaki- A =g+ 1f+e
x L ¥
lerden hangisidir? B) : (Vx+1) _% (Vx+1)2+c
e+ 13 1 x+ 194
A ‘{ ., te B ‘E{ o) C) ?ﬁ*'x+1}?+gﬁ-'x+ﬂﬂ+c
1%+ 1y 1%+ 1% ,
C) 2{. g )+G D) ':-i.{.v'%':)” D}gﬁfﬁu?—gﬁeﬁnhc
1 /x+ 134 3 ay 2 B g 7
54( ) e B 5 Wx+ 1P (s 1) +e
1.C 2.D 3.A 4.E 5.B 6.FE 7.C 8.B 9.F 10.C 11.A 12.D ]
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Belirli Tntegral

1. [a-2, 8] araig 4 esit pargaya b:‘ili‘:ndu‘.‘;ﬁun—'. 4.

de her bir pargamin uzunlugu 12 birim olduguna
gore, a kagtir?

A) -8 B) -6 cp2 D)4 E) g

2.
¥ fM|=x’
27 f
E- I.'r
; /
4.4
8| 1 c
-~ 0 1 13 .
R ]
d .
|'I-
| "
Sekildeki grafikte verilen tarah bélgenin alam E
Riemann alt toplamina gére kag br® dir? -]
5 3 7 1 g =
Mg Bg O D3z By =
8
¥
|
| 1
3
1
5 ® ;
o :: ¢

Sekildeki grafikte verilen tarah bélgenin alam
Riemann Gst toplamina gore, kag br® dir?

9 1 3 ) 1
Mz Bz 97 Pa Bs

50

¥ | £ =30 -1

Sekildeki grafikte verilen taral bélgenin alam
Riemann toplamina gire kag be® dir?

15 1 33 17 35
Al By G5 D5 By

¥ Sekilde verilen
AL A ve A,
balgeler
Riemann

|II 'JI,Y

i toplamlann
A A, ifade etmekte-
= A s di.

Buna gdre, [a, b] arahfinda tammh f{x) fonk-
siyonunun x ekseni ile arasinda kalan alan aga-
gidakilerden hangisidir?

y=F

(=]

'n':l-'nﬁ_'ﬁlz_ﬁ‘g E:IA1_A2+'A3
C) A=A+ Ay D) -A; +A;, - Ay
E) A+ A + A,
¥ Sekildeki tarali
i ) bélgenin alanin
i veren fonksiyon,
Fix)=xf-x-7
' olduguna gore,
= : e
= - x T{2) degeri
kagtir?
A) 192 B) 180 C) 160
bO) 73 E) 41



Test

(™) 3 ’. 3
’ £ f 2dx integralinin defjer kagtir? 11. f (x—1)*dx integralinin degeri kagtir?
-1 -

A0 B2 C4 D6 B m-1 B0 C1 D2 B3

P

i
2
8. f 3x dt integralinin esiti agagidakilerden han- # " l’ T i egrallin e basn?

—_z o

gisidir?

|
g
| b
m
®|

2
Ay18  Bj18t C)18x  Dj24x  E)30 M "By @

4
13. f{ax+1}dx= 14 oldujuna gbre, a kaghr?

K
.S{!J?. yavinlar:

’ 8 f {2x+ 1)dx integralinin dederi kagtir?

N3 B4 5 D6 BT A-2 B-1 g0 D1 B2

~ i »
10. f x*dx integralinin degeri kagtir?
o

m
14. f{Ex+1}dx=3 ve m-n=3
n

olduguna gére, m +n toplam kactir?

N4 B3 ©2 D1 BO
A0 B1 C2 D3 B4

1.E 2.E 3.D 4.C 6.B 6.C 7.E 8.C 9.D 10. A 11.B 12.B 13. E 14. A |




J.

Belirli Tntegralin Ozellikieri

2

5

x2+3:g_—1
K+2

]

dx

integralinin degeri kactir?

A-1 B0 ©2 D5 Bio

f(=),[2, 5] arahfinda sirekli bir fonksiyon ol-
mak hzere,

5 2
ff{x:ldx =24 olduguna gore, ff{x:lcix
2 5

integralinin degeri kactir?

A) 24 Bj1z2 0©-8 D)j-12 E-24
3

ffl[x}dx =4 olduguna gore,

2
2

f f{=)dx integralinin deger kagtir?

3

A-4 B-2 4o o2 E)4

y
f {f(x)— 1)dx = 5§ olduguna gére,

-1

f fix)dx integralinin dederi kagtir?
1

A-9 B-T C-3 D-1 B3

” :
5. f{Ef{x}— 3)dx = 13 olduguna gore,
]
]
ff{x}dx imtegralinin deger kagtr?
:
A} S B} 3 C) -1 Dy -3 E) -5
I. 8 10
B. ff{x}l:bc=1ﬂ ve ff{x]dx=?
2 2
0
oldujuna gore, f f{x}dx integralinin degeri
kagtir? B
A -17 B-3 OO0 D3 B17
. 7 1
’ 7. ff{x}dx=9 Ve ff{x}dx=2
1 B
5
oldujuna gbre, f {(f{x)+1)dx integralinin de-
geri kactir? 7
Al-13 B-11 OF D11 Ej13
f. 2 a
8. f{x2+2x}d:~:+ f (%% + 2x)dx
-3 2
integralinin dederi kactir?
A0 B) & c)12 D18 E)24

B



S ™

10.

12.

4 W

f{xs—x)dx—f[x—xsldx ’

3

integralinin degeri kagtr?

A44 PBj48 C)52 D)56 E)60

f{x) ve g(x) fonksiyonlan [-1, 8] arahfinda
slirekli fonksiyonlar olmak dzere,

o
g . g J’
fﬂx]ldx=12 ve fgl:'x]ldx =—3
-1 -1
oldujuna gore,
8
[ 2t~ 390 o
-1
integralinin deder kactr?
A) 36 B33 C)ao O) 26 E)22
e
- f(x) ve g(x) fonksiyonlan srasiyla [-3, 5] 2
ve [2, 4] araliklannda sirekli fonksiyonlar clmak =
5 4 =
g
lzere, ff{x]dx=5 Ve f—Eg{le:lx=4 ol- °
-3 2
5 2
duguna gore, fEf{xjdx— fﬁg[x wdx  ifade-
-3 4
sinin degeri kagtir?
A4 B) 6 cii2 by 16 E) 20

Test

3
13. f (x3+ Tx)dx integralinin degeri kagtir?
-3

A) 3 B)2 Ch1 Oyo Ey -1

2
14, f (3x%— 2)dx integralinin deger kagtir?
2

A8  B)6 Dj2  Bo

C) 4

15. Integrallensbilir f{x) fonksiyonu tek fonksiyon

3
olmak (zere, ff{xj dx =8 oldufuna gére,
o 0
[f{x] dx integralinin dederi kagtir?
“a

A -8 B)O Ch4 Dya E} 16

f. 16. Integrallenebilir bir f(x} fonksiyonu gift fonksi-

fx) = %%+ 2% ve gix)=2x-x* olmak lzere,

fﬁ[x]dﬁ—fg{x}dx
1 1

integralinin degeri kactir?

Aj30 Bj32  C)a4d D)3s D38

yon olmak Uzere,
¢

ff{x}dx =8

—4
4
olduguna gire, fﬂ.f{x}ldx integralinin degeri
kactir? i

A8 B0 ©3 D9 B2

[1.B 2.E 3. A 4.B 5.FE 6.8 7.A 8.D 0.D 10.B 11. A 12.C 13.D 14. A 15. A 16. D]

B3



Parcali ve Mutlak Degerli Fonksivonlarin Integrali

f. 1
J'. 2.

fonksiyonu veriliyor.

Burna gare, f f{x)dx integralinin degeri kactr?

-2

Al -8 By-6 O -4 Dy-2 E)0
2 , x=1

fix)= fonksiyonu veriliyor.
x—1, x=1

2
Buna gdre, ff{x]dx integralinin dederi kactir?
o

, x<0 _— it
nksiyonu veriliyor.
2x—1, x=0

*+1

f{x}=|
1
Buna gore, f #_f{x)dx integralinin degeri
-1
kactir?
1 1 1

! By - C
12 }B }4

A) m% E)0

’.

'.

senug yayvinlar:

54

4.

, ®=2

x—1
f(x)= I fonksiyonu veriliyor.

2u—-1, w=2

3
Buna gare, ff(x—ﬂdx integralinin degeri

-2

kactr?
9 7 13 15
N, B, 0O-6 D-, B-
x+1, <1 x+ 2, x=—1
f(x) = ve gix)=
Gx—1, x=1 Px+3, nz=—1

fonksiyonu veriliyor.

o
Buna gére, f{f+ gi{=)dx integralinin dedesi

kagtir?

-2

n 3 E}g

g
fi) = 4ix-1F, x<2
Jx-1 , KE2

2
olduguna gore, f ®.f{x+ 1)dx integralinin de-
ger kactr? 0

A8 B9 Cio0 D11 B2



" 1
i |x+2|dx integralinin degeri kagtir?

AR B2 C)3 Oy4 E} 5

(™) 1
’ 8. f | dx integralinin degeri kagtir?
-
1 1 1 1
A By By Dy Bi
@ a
4

9. f x.|x —2|dx integralinin degeri kagtir?
1
C)7 mg; E)8

19 20
A5 By

Test

o i
¢
10. f v dx® — dx + 1 dx integralinin deferi kactir?

u]

1
A5 B, 9y D% B3

x—1 , x<1
fonksiyonu veriliyor.
2x+1, x=1

1. f(x)= I

a
Buna gadre, ff{x].|x— 2 dx integralinin degeri
kagtr?  °

25 41 47 49 25
N & 5 6 &

senug yayvinlar: \.

& .
¢ 12 f|x2—f|dx

=2

integralinin dederi kagtir?

A)1 B) 2 c)a D)4 B)S




Belirli Integral — Tiivrev fliskisi

1 f d | ini i “" "
= {3x —2) integralinin dederi kagtir?

2

A1 B) 3 C)5 D)7 Sk

f(x) = i%g— olduguna gére,

4

f d{f ()} integralinin degeri kagtir?

2

0 o-i o2 ool o- g,

fx) = jﬂ [ —2x+1] ise,

3

f d(f(x}) integralinin deger kactir?

1

A

senug yayvinlar:

Bl 7

C5

D)3 B

Yanda y=1{x) .
forksiyonunun
grafigi verilmig-

tir.

3
Buna gdre, f f'(x)dx integralinin degeri kag-
tir? —p

A-3 B-1 O Dj2 B3

Test
" Yanda verilen
4 y =f(x) fonksi-
s yonunun grafigi-
) ne gore,

3

f £ (x). f{x)dix

0

e N i

integralinin deger kactir?

A)2 B0 C)-2 D-4 E-8&
¥
A
—E\\E_/{':QH]II
% y=Fix)

Yukanda verilen v = f'{x} fonksiyonunun grafigi-

3
ne gore, ff‘{x}.f”{x]dx integralinin degeri
2

kaghr?

A2 B0 C)-2 Dj-4 E-6

Yi Yanda verilen

y = f(x} fonksi-
yonun  grafigine
gore,

Sl :
i fx.f"(x}dx=2

-1

-1 o 2

2
oldujuna gore, ff[x}dx integralinin degeri
kactir? -

N8 B7 C8 D5 B4

1.E 2.D 3.A 4.C 5.D 6.C 7.B




’.

’.

P

Belirli Tntegralde Degisken Degistirme

a

A)

1 [
1. f f{x2 + x — 2)(2x + 1)dx = 12 olduguna gére,
a
f #{x)dx integralinin dederi kagtir?
-z
3 BB C10 D12 B24
s
2. f(-1)=-2 ve f(5) =4 oldujuna gore,
5 =
ff{x}.f'{x}l:lx =
1 E
integralinin degeri kagtir? 2
AN-68 Bl-2 C2 D& Bi2 .
=
¥ 4

1

3. f (2x+ 1)(x® + x)*dx integralinin deger kactir?

a

A

3

B1 g2 DS

o |
m
e

57

4.

Test

a

f 2+ 1 ik integralinin deger kagtir?
¥ VX +x+ 1
A)-2 B0 C)2 D) 4 E) 6

1

f ax® Y1 —x" dx integralinin degeri kagtir?

a

4 3 3 4

A =3 T Dy BF

.
ff{Ex— 1)d= = 12 olduguna gore,
-z

¥
f fix)dx integralinin degeri kagtir?

]

A-12 B)-6 C& D12 E24



Belirli Tntegralde Degisken Degistirme Test

’. 4 ’. 12 ;
7. f x f{x2— 2)dx =24 oldufuna gdre, 10. { Y21 Gy integraline v2x+1=1u
2 i 2
14 donlsdmi uygulanirsa agagidaki integrallerden
f f{x)dx integralinin dederi kagtir? hangisi elde edilir?
2 5 -3
2u* u®
A) 6 B)12 C)24 D)48 E)96 A) =5 du B) —— du
uz - ‘1 u— 1
3 3

B
W fu+'1
[ - d
'. I jsfuz—1 ) B
v X—
8. f o dx .

4 41
; A ; Ot E} f du
integraline + x-2=u donbsimd uygularirsa ur—1
asagdaki integrallerden hangisi elde edilir? 7

1 1
u u
M [ Lpa 9 [ yyao
o o

1 1
2u u+2 E
iju+2du D}f—Tdu %
o o :'.'.
= f u+ 2:[2 ;
] 3
4 1—
11. dx integralinde Vx+1=u d&-
v+
(™) &
; nistmi ilirsa asagidaki integrallerden hangi-
" f 9% integraline %x = u déntisimi SHm yap = g
Vvx+¥x si elde edilir?

uygularirsa agagidaki integrallerden hangisi elde 2 2

edilir? AJ f 4— 20 du B::I f 4+ 1° d
w1 u+1

4 1 1
A f @’ 4 f
g (e S S i
1 C) f — du 5] f
w41 u? - T
3

g : o3
2u u
C d D d
qu+1 2 }fu+1 3 22_
1

1.0 2.D 3.D 4.B 5.C 6.E 7.D 8.C 9. B 10. A 11. A |

58



Integral ile Alan Hesab:

NG/ ‘n N

¥ = fix)

Yukandaki sekilde wverilen tarall balgelerin alam
asagidakilerden hangisine esittir?

4
A fix)dx
{
-1 4

B) ffl:x}dx—ff{x}dx

-3 -

— 4

) ffl[x}dx+fﬂ[x}dx f. 4,

-3 =

4

D) ff{x]dx— j1f|[x}dx
-3

-1

-1 4
E) __'3[ fl:x]dx—_ff(x}cix

senug yayvinlar:

i

¥ =T}
Yukandaki gekilde y =f(x) fonksiyonunun grafi-
gi verilmistir.
S, =2brf ve 5, =14 br? oldujuna gére,

=1
f f(x) integralinin degjeri kagtir?
3

Al-186 B)-12 C)-4 D12 E 186

B9

Tese 1

Yukandaki gekilde,
8,=4br® S,=9b" ve §,=3b"
]
olduguna gore, f f{x)dx integralinin degeri
-4

agagidakilerden hangisidir?

A-4 B0 C2 D& B0

8

Jl,.u 1 -f\E_-if—l

i N =

y = fix)

Yukandaki sekilde y=1f({x} fonksiyonunun grafi-
gi verilmigtir.

—
8, =6b2, ff[x}dx=—2 ve S,=8br?
-2

3
oldujuna gire, ff{x}dx asafidakilerden
-4

hangisine esittir?

Al-4 B0 C4 Dio B2

% Yandaki sekilde
y=f(x=1)
'\‘ By fonksiyonunun

=
-M 0 3\_ _ orafigi verilmis-
Y

8, =4br® ve 5,=7 br® oldufuna gére,
2
f f{x)dx integralinin deferi asafidakilerden

—3
hangisidir?

A1 By 7 Cy4 Oy a3 E} -3



Integral ile Alan Hesab: Test !
" 6. " Yandaki sekilde I. 5w .. Yandaki sekide
y = f(x) fonksiyo- : y = f(x) fonksiyo-
l'\ |Ez nunun grafigi veril- nunun grafigi weril-
1 o -
A& b S\ migtir mistir
¥ =%

e S, ve 5, alanlan icin agadidakilerden hangisi

ff{}r.]ldx =14 ve 5, =17 br® dogrudur?
: a 2

olduguna gtire, f f(x)dx integralinin degeri A) 8, = f Hx)dx

2

B) S1=fffx]ndx

b L] o
asafidakilerden hangisidir? 4 £
5, =f fix)dx 5, =fﬂx}dx
A3 B) 2 Ci1 Cho El -3 L :
1] a
Cy g = —f fixjdx D) 5, =f fix)dx
4 z
2 4
5, =f fi{x)dx 5, =fffx]|dx
#. 7 " Yandaki sekilde 4 2
fx)=-x%+2x = =
o geE N fonksiyonunun = E) Sz=_ff{xjdx
8, 1 \  grafifi verlmigtic 2 7
y = fix) i35
Bunagdre, S, + 5, defer asagidakilerden han- =
gisidir?
A) % B)2 )3 D)4 E 5
" 10. i Sekilde
fx) =8 +ax—2
fonksiyonunun
’. B u Yandaki gekilde grafigi verilmistir.
i) =+ % — 2 f(x) = Ju_o Grafigin eksenler
;T //‘ fonksiyonunun kestigi noktalann
! .. orafigi verilmigtir apsisler birer tam
o & sayi olup ve 2|AC|=|0B| olduguna gbre,
. taral alan kag br® dir?
Buna gare, tarali alan kag br® dir?
1 2 5 7
= o 4
A) S B‘]—1§ C)6 D]Izau B7 Az B3 O3 ) 9%

1.D 2.D 3.C 4.E 5.D 6. A 7.B 8.D 9.D 10.E




Integral ile Alan Hesab: Test 2

" 1. " Sekildeki taral ,. 4 f(x)=x2+2x paraboli,
) = =" + 2x ,
\ ba'?;;:ﬂ:": x=0 ve x=2 dogrulanile x ekseninin sinirla-
HHIDER Senen digi bitlgenin alani kag br dir?

- 2\_1/u =< hangisidir?
20 19 14
28 A7 BT O D& B

1 2 < 5
Ay By G D= B3
f. 5  fix)=x*-1 efrisi, x=0 ve x=2 ile x ekseni
arasinda kalan bélgenin alam kag br? dir?
5 7 9 11 13
c O
A 2 & 2 ) 2 ) 2 B 2
’. 2. " Yandaki sekildeki
y =f(x} fonksiyonu =
lil. dereceden bir =
fonksiyonu polinom g
cldufuna gére, tarali =
alan kag br? dir? =
=
£ = o [ . ;
A) i B} 1 C) i )] 5 E) 4 p 6. f(x)=3x"-2x parabold,

x=1 ve x=2 dogrulan ile x ekseninin simrla-
difi bilgenin alam kag br? dir?

A1 B)2 C) 4 D)8 E) 16

f. 3 f{x}: 12_21 Eﬁl‘isi X = D_. x=1 ve x Ekﬁﬂni’. 7. f{x}=3x2+2x—‘F parﬂbclﬁ,
arasinda kalan bélgenin alani kag br® dir? %=1 ve x=2 dogrular ile x ekseninin sinira-

1 y 2 4 didl bélgenin alan kag be® dir?
Al By G5 D B -
6 3 3 3
A S B} & Cy7 ()R] E) 10

61



Integral ile Alan Hesab: Test 2

(™ 1 ’. 3

" 2 2 i 2
B. f JV1-Cdx 1. f(w-“g— v 30 3"23 ] i

a (1] I

integralinin degeri asafidakilerden hangisidir? integralinin degeri asafidakilerden hangisidir?

V3 z 1 43 a 43 2r 93 3x 373

A=ty B3¥y Q5T Mzt e BTt 99T g

x 43 x v3 ar 93 x %3
DY 6 *7% B2t s Dy "8 B3zt

12, y =x® efrisiile y = x dodrusu arasinda kalan

,. 9. fix)= [4 - x® edrisi lle x ekseni arasinda ka- ¢
bolgelerin alanlan toplami kag br® dir?

lan alan kag br® dir?

i

=

1

A}E

n n Sn Bj1 2 D) 4 8
N, B, Cx D2 B ) C) ) E)

senug yaviml

! : T uoa 4 <
,. 10. fx)=vA—x? edrisille y=—x+2 dcﬁrusu/. 13. f(x)=3x2—1 egrisiile y=2x dorusu arasinda
arasinda kalan bélgenin alani kag be® dir? kalan béigenin alani kag br® dir?

4 17 22 a2
x+ 2 B) = n—2
A ) G Ay B, G D1 B

D} 2n-2 E) 2n-4

1.B 2.A 3.C 4.B 5.B 6.C 7.D 8.E 9.D 10.C 11.D 12. A 13.E |

62



Integral ile Alan Hesabt Test 3

1. y=xf-x—2 odsille y=x+1 dngruSuar*asun—l. a. "
da kalan bélgenin alar kag bre? dir? 14
A)10 5}3—: ) 335 Di12  E)13
o 7 il
{2 y=-x" + 4
y=—nm-2
Yukandaki sekilde verilen tarall bélgenin alam
kag br® dir?
A) 1; B) 232 C)11 D22 B33
2. y=x° efrsiile y=+x ejrisi arasinda kalan ’. 5. i
bélgenin alan kag br® dir? ¥ =]

¥ =%
1 1 5 1 7
A}E E}E C}E D}E E}ﬁ \

- 3 / 1 i
2
ey Yukandaki gekilde verilen taral bdlgenin alam kag
E br® dir?
N~ BL OLf D1 B2
6 3 2
3 :
’. 6. ¥y
g
=
?:—EI—S 3 u : -
d Y=+ 3
Yukandaki sekilde verilen tarall bélgenin alan i
kg BeSdiy Yukandaki sekilde verlen tarall bélgenin alam kag
7 4 3 5 1 be® dir?
A T T 144 125 149 121 141
Ve Be % B B
1.8 2.C 3.A 4.B 5. B 6. B |
63
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"

Integral Uygnlamalart

B

2.

3.

Hiz km/as)

Vit)=F +20

o

Yukandaki sekilde bir aracin hiz-zaman grafigi
verilmigtir. Buna gdre, bu aracin 3. saatile 6. saat
arasindaki kenum degigimi kac km olur?

20

|
0

» Zarman {sa)

A B9 E) 98 Cj123 [DOy185 Ej192

Bir dogru boyunca hareket eden bir hareketlinin
zamana bafjl hiz fonksiyonu V{t) = 3t - 4t km/sa
geklindedir.

Buna gdre, bu hareketlinin 2. ve 5. saatler ara-
sindaki yer dedisimi kag km dir?

A)75 B)80 C)85 D)9 E)95

Bir dogru boyunca hareket eden bir hareketlinin
zamana bagl hiz fonksiyonu V(t) = t* -4 m/sn
seklindedir.

Buna gore, bu hareketlinin 1. ve 4. saniyeler ara-
sinda aldid yol kac metredir?

32 35 37 40 43
A% BgF 93 By Bj

‘e

senug yayvinlar:

Test

S{t) bir sigorta sirketinin zamana bagh migteri
sayisini gostermektedir.

Artis huzi, S'(t) = 600t + 1) (say / wil) fonksi-
yonu ile verilmistic

Buna gore, ilk 2 yilda bu sirketin toplam miisteri
sayisi kactir?

Ay 2200 B) 2400

D) 2800

C) 2600
E) 3000

Yanan bir mumun zamana bagh yanma hizi,
S'(t) = 20 - 4t (cm / saat) fonksiyonu ile veril-
mistir.

0=t=5 olmak dzere, bu mum yandiktan 2 saat
sonra mumun eriyen kismi kag cm dir?

A)34  B)32 )30 Dj28  E)26

Bir 83rencinin zamana bagh okuma hiz,

S't)=6-1 (sayfa/ saat) fonksiyonu ile veril-
migtir. 0=t=§& olmak lzere,

5(t): Ogrencinin ckumaya basladiktan t saat
sonraki okudugu sayfa sayisidir

Buna gire, 6grenci okumaya basladiktan 6 saat
sonra kag sayfa kitap okumus olur?

AN12  B)14 )16 Dj18  E20

1.C 2.A 3.C 4.D 5.B 6.D
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Integral Karma Test 1

)I 1. f (x—1).v'x+ 1dx integralinin esiti aga-g.da-f‘l 3. f (x—1).4x%— 2x + 4dx integralinin sonucu

kilerden hangisidir? asafidakilerden hangisidir?
{ 2 2 S
A) 2@{*; " _ 3:’-’{1“; Die A) ;{xz—zxw}_ﬁ&z—zxw +c
g 201 2V D? B) g C—ox+4) ¥ @—ox+d+e
5 3
29 (x+ 12 4.3 (x+1)2 0 Spe-ox+d) A E-2xrd+e
C) — +c 5
5 3
2 _____ S
/ 5 I ] D) Sf—2x+4) 4 _Buydse
p 2/ 42 5

S 3

4 i f o
2/ 1F _ 4/(xs 1° E) 5(x~'=‘ Ix+4) YV E—Ix+ 4+
e T

¥u—1
Yx_1

integralinin esiti asafidakilerden hangisidir?

dx

EORME Yayin Iﬂf‘:~.
b

Iﬂ 2 f {1+J %)% dx  integralinin esiti asafidakiler- 13
den hangisidir? B2 (¥ x—1P+6
A i 2 qom?
A) 11{1+wx] +21[1+ X))+
B) L (d+vyx)Z— L 4yx)P1e
11 2
1,. w22 2 Gy
C) 11|[1+.f>q o7 (1+Vx)%+e
D) 2 (1+Vx)2-Z+vx)Tec /. B, f{x—ey.f'{xndx=x3—3x2+c ve

f(2)=5

o o r-
A+ vy e =1+ %)%+
E) 11 (+Vx)=+ o A2 olduguna gére, f(0) dederi kagtir?

A-2 B-1 CO0 D1 B2
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Integral

,. 6. 1 (x) = 24x2 - 36x
f{-1)=-22
f(1) =1

oldujuna gore, f{2) degeri kactir?

A-7 B-5 3 (B} E 12
’_. 7. #{-1)=2 ve 1(2)=7 olduguna gére,
2 2
ff{x}dx+ fx.f'{x}dx
-1 -1
ifadesinin degeri kactir?
A1 Bl14 C)17  Dy20 B 23
.f. 8 ¥ Yanda verilen
y =1(x) fonk-
siyonunun
grafigine gére,

2

ks

fﬂ[x}dx =1

-3

2

clduguna gore, fx.f’l{x]ldx ifadesinin de-

geri kactir?

A3 B2 1 Do -1

1.E 2.C 3.D 4.D 5.B 6. A 7.C 8.D 9. E 10.C

Karma Test |

’. 9 P
J——"
.I)r/l- & X

Ilu" a]

Yukandaki sekilde y=1f{x) fonksiyonunun grafi-
gi verilmistir. Buna gore,

2
P f(x)
I ( F0 () )d"

-5 L

integralinin dederi kactir?
A-6 BE C7 D12 B4
I, 10. i
=
[ I| »
ey
Y [ 2
\ /
7

Yukandaki sekilde y = f(x) fonksiyonunun gra-
figi ile bu grafije x=-2 tedetolan d dogrusu
verilmigtir. Buna gore,
a
f ®. " (x)d=
-2

integralinin dederi kacgtir?

Ay -4 B -2 cjo by 2 =




Integral Karma Test 2

’. 2 3_s '. 4, y=x% efrisiile y=9% dodrusu arasinda kalan
1. X L
f 3
1
B

VEris dx integralinde x= de- bolgelerin alanlan toplami kag br2 dir?

71 7 a1
Ay 36 st 40 -
gisken degistirmesi yapilirsa agagidaki integral- ) 2 o “ 2 o B 2
lerden hangisi elde edilir?

2 2
N [w-2wau B [ 1t-2u)du
Ry
a 2
o [w-20du D [ (P-uv)du
s o

2
B [ (u*-w?)du
J

3
5. f{xc’xh 1 —v9—x)dx
1]

integralinin dederi kagtir?

‘e

,. “‘*hﬂ,x A (1010 - 1) 5r 5) (10101} 9n
2 ﬁdx integralinde, 3 4 3 4
it x

o (10V10 + 1) _5r D) {1nv’ﬁ+1}+5;
9

x = uf dénlislimil yapilirsa agafidaki integraller- 4 g 4

den hangisi elde edilir?

1 2 2
A) fﬁuadu B) fﬁuzdu C) fﬁuzdu
0 0 1
2

2
(8] 1f u?du E) fuzdu

o

senug yayvinlar:

5 (10/10 +1)  5n
3 4

J n
l. 3. '_||I'2 = 2% EQrisi, bu Eﬁl’l‘f& {B, 4} noktasinda l;i— B. f{‘fra-__;i - 2} dx in'tEgl‘ﬂlinin dﬂga'i k.a?tir?
zilen tefget ve v ekseni arasinda kalan balgenin 5

alan kag b2 dir?
A) m+3 B) £+ 2 C) e+ 1
4

A) 3 B}g C)2 D}g B, D) =-1 E) x-2
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Integral

Yukandaki sekilde verilen taral bolgeyi ifade
eden integral asagidakilerden hangisidir?

;
A [ lizdaxy—v9a-x2ldx
/

2
B) f[f'g— x2— 2V 2x)dx
o

1

o

2
D) f (V'o— x? — 2/ 2 x)dx
1

1
E) (V8- x% -/ 2x)dx
/

Yandaki sekilde

nunun grafigi
verilmistic Tarali

balgenin alan
24 b olduguna
gore,

integralinin degjer kactr?

A) g Bl10 O M Oyj12 Ej13

y =f(x) fonksiyo-

‘e

senug yayvinlar:

. 11.

’

Karma Test 2

L

Yukandaki gsekilde verlen tarall bélgenin alam
kag b dir?

1 1 1 3
Ng By O, D, Bi
W Yandaki sekilde x = f(y)
- fonksiyonunun grafigi
é verilmistic
4
2 ¥
f fy)idy =186
SE
o y
1 4
6 [ tndy=s
ANy - i) -3
olduguna gore,

2
f f(y)dy integralinin deferi agafidakilerden
-1
hangisidir?

AN12 B0 C8 D6 B4

0=t=6 olmak lzere bir kamptaki erzak durumu-
nun zamana bagl he, E'(t)=12 -2t (kg / gin)
fonksiyonu ile verlmistir

Kamp yamplmaya basladiktan 4 giin sonra kalan
erzak kag kg dir?

A)32 B34 ()36 D)38 E)40

1.B 2.B 3.B 4.E 5.B 6.E 7.C 8.C 9.D 10. A 11. A |




Cikmrg Sorular

'. 1. f:R— R fonksiyonu her noktada tirevii ve /. 5. "
f(x)=x+1, f(2) =-1 olduguna gére,
1(0) kagtir?
a
5 B)-4 2 Dj-1 0 [\ .
(2006 - BSS) -

Yukanda verilen taral bdlgelerin alanlan sirasiyla
a, b ve c birfim karedir.

/_. : Buna gére, f )| dx— fT f{x)dx

2. f 3xv' 3 + x2dx imtegralinin dederi kactir? deger kagh :;. ’
i A} Pa+b B) 2Za+c C) 2b+c
N 1473 B 2-2/3 ©) 2+/3 D) 2+ b E) 2a+2%b+c
D) 4-v3 F) 8-3/3 o nn
(2007 - Os8)

’. 3. x® =2y ve ¥® = 2x efriler ile sinirlanan bélgenin
alar kag birimkaredir?

EORME Yayin Ih
@
==

5 1 2 4 5 [ o
Az By O3 D3 By y=a-¥
y=d4-2x
(2007 - 658)
Sekildeki parabol ile dogru arasinda kalan taral
balgenin alam kag birimkaredir?
3 5 4 7 9
A5 B3 Gl D3 B3
{2009 - OS8S)
I. 4. b=0 oldujuna gére,
b
f{EK—x"'}dx i. ¥, fix)=Bx-2, F{0)=4, f{0)}=1
2 kosullarim gercekleyen f fonksiyonu icin (1)
integralinin alabilecedi en blyik deder kactr? degeri kactir?
1 3 5 1 4
A3 Bl 93 Dy B3 A4 B)S C)6 D)7 E 8
{20083 - 055) (20110 - LYS)
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’.

P

Cikmis Sorular

4

f G
\"I_.E.K +1
o

FRE

dx integralinin degeri kagtir?

B} 15

c)18  Dj20

E) 24
(2010 - LYS 1/MAT)

y=x" edrisi ve y=x dogrusu ile sinidi (sonlu)
bilgenin alam kag birimkaredir?

1 3 1 2
A, B, o1 Dy By
(2010 - LY'S 1/MAT)
Yanda grafigi
3 verilen f forksi-
yonu igin,

7 3 2 1
Q5 Dy

{2010 - LYS 1/MAT)

¥

P g

¢

P

70

senug yayvinlar:

3—x, x<2 iz

1. f(x)=

Zx—3, x=2 ize

3
[ #(x+ 1)dx integralinin degeri kagtr?
1

A2 B4 C6 D8

E) 10
(2010 - LYS 1/MAT)

Bir f fonksiyonunun grafiginin,

¥ = a noktasindaki tegetinin egimi 1,

x =b noktasindaki tefetinin edimi ise v 3 tir
f'(x) ikinci tirev fonksiyonu [a, b] arahjinda
siirekli olduguna gére,

a

ff’{x}.f‘"[x}dx

b
integralinin dederi kagtir?

N-1 B1 ©2 D, B

(2011 - LYS 1/MAT)

13. Asafdaki grafikte A ve B bdlgelerinin alanlan

esit olacak gekilde y =k dogrusu verilmistir

[y =%241

10

Buna gére, k nin degeri kactir?

9

N2z B3 C4 D E}|121

(2011 = L¥S 1/MAT)



14.

fl(x)
———dx= | 2d
f[f(x].]ﬂ : f £

esitligi veriliyor.

f{ﬂ}=% olduguna gére, 1(3) deger kagtir?

1 3

3 3
N B, O D-2 B-f

(2012 - LYS 1/MAT)

. Birinci bolgede; koordinat eksenler, x =5,y =5

dofrulan ve y=x"+1, x =y + 1 edriler arazin-
da kalan A bdlgesi asafida verilmistir

’. 17

by
II
e
/ :
i5.2)
o * E
' i
A bolgesinin alam kag birim karedir? E
27 35 43 71 7 e
o By By A a8
=
(2012 - LYS 1/MAT)
. Gercel sayilar kilmesi dzerinde tamml ve sdrekli
bir f fonksiyonu igin
3
f fix)dx =5
i
oldugu biliniyor.
Buna gore,
1
f(4+f{2x+ 1)) dx
o
integralinin degeri kagtr?
A Bl C)3 )] g E) L
2 2
(2013 - LYS 1/MAT)
e —

7

Cikmrg Sorular

f:[1,3] — [2,10]
flx)=1 +x2
fonksiyonunun grafigi asagida verilmigtir.

rY

[1, 3] arali, esit uzunlukta iki alt araliga béld-
niip bu alt araliklann sag ug noktalan x, wve x,
olarak igaretleniyor. Daha sonra her bir alt arahin
taban kabul eden ve ylkseklikleri sirasiyla f(x.),
f(x,} birim olan iki dikddrtgen ciziliyor

Bu dikddrtgenlerin alanlan toplarm A ve f fonk-
siyonu ile x ekseni arasinda kalan balgenin alam
B oldujuna gére, A—B fark kag birim karedir?

i1 13 15 19 23
Ay B3 O Dg BF

(2013 - LYS 1/MAT)




Cikmis Sorular

J. 18. n bir dogal say olmak dzere, f.

fn:[n,n+1}—+|ﬂ, ;.-.)

IO W

bigiminds tarimlanan fonksivonlar ile x ekseni
arasinda kalan bélgeler asagidaki sekilde tarah

olarak verilmigtir.
¥
f
fn ,.-"'
y: fy
& -—'___/; fz_'_,n- .
..// —— . s 4

a] 1 2 3

Buna gdre, tim taral bdlgelerin alanlan toplami
kag birim karedir?

2 3 5 g ik
Az By OGO Dy B3

(2013 - LYS 1/MAT)

senug yayvinlar:

P

19. f, gergel sayilar kiimesi Gzerinde tlrevienebilir
bir fonksiyon ve

3
ff[x}dx =2
o

3

fxf'{x}dx =1

]

oldujuna gére, f{3) degeri kactir?

A0 B1 C2 D3 B4

(2014 - LYS 1/MAT)

2x—4 , 0=x <1 ize
20. fixj=4 =2 , 1=x<4 [z
x—6 ,4=x<6 ise

cldujuna gdre, f f(x)dx integralinin dederi
kagtir? ]
Al-11 B-10 G-%9 D-8 B-7

{2014 - LYS 1/MAT)

S {
¥ X
21. f =il
4
integralinde u=+'x dbniisimi yapilirsa asag-
daki integrallerden hangisi elde edilir?

a a
u u
——du B) [ 5 - du
A}fuz—1 }fu2—1
4 4
3 E ] 5
2u
D du
]fug—f
2
3

u
C}IE{uz—ﬂdu
u
B f u®—1 ou

2
2

(2014 - LY'S 1/MAT)

22, Dik koordinat dizleminde; y = 3 x egrisi, x=1

ve y =0 dogrulan arasinda kalan balge, y=mx
dogrusu tarafindan alanlan esit clan iki bélgeye

ayriliyor.
Buna gare, m kactir?

A}g a}% c}i Dj1 B2

{2014 - LYS 1/MAT)
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Cikmrg Sorular

'. 23. Gercel saylar kimesi dzerinde tarumbh ve iki defa ’. 25. a bir pozitif gercel say olmak zere, bag katsa-
tirevienebilir bir f fonksiyvonu icin yisi 1 olan ikinci dereceden gergel katsayil her
P{x} polinomu igin

f{1)=f(2)=2
4

i e fF‘Lx}dx=P{a]-+P[—a}

esitlikleri veriliyor. -1
2 esitligi saglanmaktadir.
Buna gare, ¥ f'{®)dx integralinin degeri Bunagdre, a defier kaghr?
kagtir? 1 . .
1 Avz BY3 v D}L,f- E}I“:‘aa—

A-1 B-2 ©-3 D Ej_?z

15-L¥YS 1/MA
{2015 - LYS 1/MAT) o .

', 26.
2]
3x-3
d
Dt
-
= integralinin deger kagtir?
E' Ap13 Bj18 C)23 Dj2ze B33
f. 24. Dik koordinat diizleminde, v = x® edrisi, x ek- : PRGN 1 ]
seni ve x = 3 dogrusu arasinda kalan boyali bol- 5
ge asafida gosterilmistir
¥ yot
/. 27. [-1, 7] arahginda tarmbh bir 1 fonksiyonun gra-
figi birim karelere balinen sekildeki dik koordinat
diizleminde verilmistir.
o = b a e
. - :'__.-.-' .‘I’ .
Bu boyal bolge, x =a ve x=b dogrulan ile egit = o fg ;
Buna gére, a_b carpimi kactir? = W IR 3 i
A8/ B4/ 6 8/3 _ Ei -+
D) 3V6 B 2¥9 ' :
7
e B i Buna gore, f fix)dx integralinin dederi kag-
tir? -1
Ay 2 B) 4 C) 6 D)8 E 10
(2016 - LY'S 1/MAT)




Cikmis Sorular

'. 28. k pozitif bir gercel say olmak lzere, y = kx dog- . 30. F gercel sayilar kimesinde tirevienebiliv bir

® -

rusu ile y = x* parabolll arasinda kalan sinurl
bélgenin alam 1?3 birimkaredir.

Buna gore, k degeri kagtir?

NS B ©F Dt B

(2016 - LYS 1/MAT)

Gergel sayilar kiimesi (zerinde f(x) = x® fonk-
siyonu tamimlanyor. [-3, 3] aralgindaki gergel
sayilar igin y = f(x) grafigi birim karelere bélinen
sekildeki dik koordinat dizleminde verilmistir,
ty
i ey

0

Bu grafigin béldigi bifm karelerde; grafigin al-
tinda kalan bolgeler maviye, Ostdnde kalan bal-
geler ise sanya sekildeki gibi boyanmigtir

Buna gdre, mavi bdlgelerin alanlan toplaminin
san bolgelerin alanlan toplamina orani kactir?

2 3 4 ] &

(2017 - LYS 1/MAT)

senug yayvinlar:

fonksivon ve f gercel saylar kilmesinde sirekd
bir fonksiyon olmak iizers, her x gercel sayis igin

F'{x) =f(x)
esitligl saglamyor.
F(21=7 ve F{1)=3 olduguna gire,
2
f Fix)f(=)dx
1

integralinin deger kagtir?

(2017 - LYS 1/MAT)

f. 31. Gercel sayilar kiimesi {zerinde tammh, artan ve

74

strekli bir T fonksiyonu igin
fio)=2
fi1)=3
fizj=4

esitlikleri verilmigtir

2

Buna gire, fffx}dx integralinin deferi asadi-
o
dakilerden hangisi olabilir?

N4 B45 C6 D75 BS

{2018 - AYT)



33. Dik keordinat dizleminde f, g ve h fonksiyon-

sunu igleyen Ebru Odretmen tahtaya

fudu=u'l.r—fvdu

kuralim yazdiktan sonra, Mehmet bir sorunun
coziminde u wve v yerine srasiyla f(x) ve
g(x} fonksiyonlanm secip bu kural uygulayarak

ff{x]g'[x]dx:L::l—f% dx

esitligini elde ediyor.
f(1) =2 oldujuna gére, f{e) dejeri kactir?

N2 B4 C6 D8 B0

(2018 - AYT)

“

EON M _w.rr lar:

lanrin grafikleri agagida gosterilmistir

'y

y=hiz)

Sekilde gosterilen boyall A, A, ve A, bblgele-
rinin alanlan sirasiyla 1,3 ve 9 biimkaredir

Buna gore,

[ d
| i) -g0nex+ [ (tx)-nxnax
& ]
integralinin degeri kagtir?

A5 BB C12 D13 BI7

{2018 - AYT)

Cikrney Sorular

'. 32. Bir matematik dersinde kismi integrasyon konu- ’. 34. a ve b pozitif gergel saylar olmak lzere, dik

koordinat dizleminde,
y=ax®+b

egrisiile x=0, x=2 ve y =0 dogrulan arasin-
da kalan bélge, (2. 0) ve (0. b) noktalanndan
gecen dodru ile alanlan oram 3 olan iki balgeye
ayriliyor.

Buna gore, : orani kagtir?
1 2 3 4 5
s By G Dy By
(2018 - AYT)

35. Dik koordinat dizleminde, y= ; dogrusu ile

y = fx) fonksiyonunun grafii agafida verilmistic

¥

ff{_x}dx=3
4

oldujuna gére, boyal balgelerin alanfan toplami
kac birimkaredir?

A3 B4 5 D& B8

(2019 - AYT)
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Cikmis Sorular

dinat dizleminde, y = c dogrusu ile y = fix)
fonksiyonunun grafigi asagida verilmistic

b ¥
y = i

o] 2 a

Sekildeki mavi bélgenin alani, san bélgenin ala-
nindan 2 birimkare fazladir
4

[f{Zx‘}dx =28

1

oldujuna gére, c degeri kagtir?

A8 B9 C10 D11 Bi2

(2019 - AYT)

. 8 pozitif bir tam say olmak dzere, dik koordi-

nat dizleminde x +y = 2 dogrusu ve eksenler
arasinda kalan (cgensel bblge, y=x® edrisiile
sekildeki gibi iki bolgeye aynlmistir.

i
™
2

L4
9 2\ =2

Sekilde; A, bdlgesinin alani, A, bdlgesinin ala-

ninin 2 katidir.
Buna gore, a degeri kagtir?
A2 B)3 C)4

D5 BB

(2019 - AYT)

senug yayvinlar:

76

. 36. c pozitif bir gercel say olmak ldzere; dik koor- . 38. [0,6] kapal arahdinda sirekli ve (0,3), {3,4),

(4,6) acik araliklannin her birinde threviensbilir
bir f fonksiyonunun tirevi clan ' fonksiyonu-
nun grafigi agadidaki dik koordinat dizleminde
verilmigtir.

*® ¥

y="Fix

2

o 3 4 8

-5 . —

0=ec =2 olmak (Gzere,

f(0) =5

oldujuna gére, f(6) dederi asagidakilerden

hangisi olabilir?

A55 B73 €101 D127 E 14,9
(2019 - AYT)

CIKMIS SORULAR
CEVAP ANAHTARI

1A 11.¢ 21.D 31 ¢
ZE 12A Z2E 32B
3D 13.¢c 23 A 33 B
4E 14 A 24D 340C
5C 15¢c 25E 35D
6 C 16E 26C 36 B
B 1B 27.C 37 D
gD 18 A 28 A 38 C
9 A 19.B 29.C

100D 20 A 30 20



GEMBERIN
ANALITIK

INCELENMESI
;




’. ~— Gemberin Standart Denklemi - |

R z =] Cozim
Merkezi (3, -2} ve yancap 4 birim olan cembe-
rin standart denklemini bulunuz.

M(3,-2) ve r=4br ise
(x—af +(y-bF=r

a=3, b=-2 r=4 yazlrsa,
(x~ 3+ (y - (-2))2= 42
(x=3PF+(y+2)F =4 hulunur
Cemberin standart denklemi
(x—3PF+(y+2* =16 dr

r, bir pozitif gercek say olmak lzere dizlemde , sabit
bir M noktasindan, r birim uzakliktaki noktalann geo-
metrik yerine cember denir.

M noktasina cemberin merkezi, r gergek sayisinda
gemberin yancap: denir,

Mia, b) noktasindan r birim

— uzaklikta bulunan bir nokta-

§ A nin koordinatlan P{x, y) ol-

Pk ¥l sun

N ki nokta arasindaki uzaklk
o formildnden,

MP]=+ (x—a)+{y—b)®=r

(x—a)®+ [y —b)® =r® olarak bulunur,
Buna gore, merkezi M(a. b) yancap r birim oclan
cemberin standart denkdemi © (x—a)*+(y-b)PF=r*

’. 1. Merkezi M(1, 3) ve yancapi 2 birdm olan E‘E"V. .. 3. Denklemi x2+(y + 1> =4 olan gemberin mer-
*) berin standart denklemini bulunuz. O kezinin koordinatlann ve yancapim bulunuz.

sonug yvayinlare

/. 2. Merkezi M(-2,4) ve yancapi v'5 bidm nlai:. 4. Denklemi (x+2)2+(y—2)® =2 olan gemberin
O gemberin standart denklemini bulunuz. (3 merkezinin koordinatiann ve yancapin bulunuz.

L k=1¥+ (y-3)2=4 2 (x+2) 2« (y—-42=5 3 M(0,=1),r=2 4.M{-2,2), r=42
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’. — Gemberin Standart Denklemi - I

Ormnek

.Ij'"'

%\ Fs, i
H______ ___,.-’

Buna gtre, gcemberin standart denklemi bulunuz.

]. 3 l\ CGozlm

Analitik dilzlemde

verilen M merkezli

gember, orfjinden
gecmektedir

¥

B a\l
f .-
A
Kil:on 2 /
. 3 :1 /
N

Cemberin standart denkle-
mini yazabilmek igin mer-
kezini ve yaricapini bulalm.
M4, 2)

F2=02,. 42 — r=2/5 br

Gemberin standart denklemi;

(x—4P+(y-2) = 2/5 }2 = (x—4P+(y-2P2 =20

3. S
II
LY /;"
,
e
¥
i e
il \
F. \.\
Mo le |
|. k ;II
N i -
>
—=F— |0

Analitik dizlernde
verilen M merkezli
cember orijinden
gecmektedir

Buna gore, cemberin

standart denklemin
bulunuz.

Analitik dizlemde i.

wverilen M merkezli
cember orijinden
gecmektedir

Buna gore, cemberin
standart denklemini
bulunuz.

Analitik dizlemde
O merkezli cem-
ber verilmistir

Buna gore,

‘ W

yavinlare

@

gemberin stan-
dart denklemini
bulunuz.

Analitik diizlemde M
merkezli gember ve-

i rilmigtir

Buna gore, cemberin
standart denklemini
bulunuz.

Tfx—=1V+{y—-31=10 2:{x+ 22+ [y-5PF =29 3. %+ y?=9 4 (x+4)12+({y+8)"=25

A 754
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’. — Gemberin Standart Denklemi - Il -

R 5\ Cozim
Merkezi M(-1,3) olanve P(2, 7} noktasindan T e Cemberin  denklemini  yazabil-
gegen gemberin standart denklemini bulunuz. & \E‘-. mek igin merkezini ve yangapin
: r'L-TI:_-I'B} | belifeyelim.
\ " r y)
e N Cemberin merkezi M(-1, 3)
. yargapl M ile P arasindaki
uzakliktic

r=|MP|=y([2+1)2+(7-3)2=5
yangapl r=5 birim

(x—(-1)F +(y-38)*=5°

(x+1F +(y-3F =25 bulunur

1. Merkezi M(3, 9) clan ve P(-2,-3) nr::ktaslf. 3. Merkezi x+2y=7 ve x—y=—2 dofrulan (ze-
(") dan gecen gemberin standart denklemini bulu- {:} rinde ve yangam 2 birim olan gemberin standart
nuz. denklemini bulunuz.

Ipwicw : Cambenn merkezl dogrulanm kesizim noktasdie

lari

I. 2. Merkezi M(1,7) olan ve orijinden gecen gerry.

4. Merkezi x—y=1 ve y=3 dogrulan (zerinde
(:' berin standart denklemini bulunuz,

olan ve arijinden gecen cemberin standart denk-
lemini bulunuz.

Own K{ FaAYIH

1. (x-3)%2+ (y-9)2=160 2 (x-1)2+ (y-7)2=50
3. (x-1P+(y-3)2=4 4 (x—4)2+(y-3)2=25

60
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[. — Gemberin Standart Denklemi - IV
Ornek

Al-3,2) ve B{1, 4) clmak lzere,
cemberin denklemini bulunuz.

[AB] caph e

3 =} CGozlm

Cemberin merkezi [AB] nin orta noktasidir

-3+1
= =—1
" o
b=2%1=3 olup O ={(-1,3) dir
r=|0A|=y(-1+3)2+(3-2)2 =5 br

Cemberin denklemi
{(x+1F+(y—-3F =5 bulunur.

iy

{D dan gectigine gére, yancapi kac br dir?

Mi(-2. -3} merkezli 5 bidm yangaph cemb

,_J A1, a) noktasindan gectigine gbre, a min pozi-

tif tam say deger kactir?

M8, 2) merkezli cember, A0, —4) nc:ktasuy.

3.

®

[AB] capl cemberin merkezi M{0, -2) dir
A noktasimin koordinatlan (1, 1} olduguna gore,
B noktasinin koordinatian toplarmi kactir?

-
.
=
—
=
-

=,
=
=

s
-]

Q)

4. A{4,1) ve B(-2,9) olmak lzere, [AB] gapl
cemberin standart denklemini bulunuz.

1:10/2. 1 3. -8 4. (x—1}8+(y—-5)2=25
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I. — Gemberin Standart Denklemi - V
Ornek

l\ CGozlm
M{7, 4) merkezli cember x eksenine teget ol- sy Bu tip sorularda
duguna gére, cemberin standart denklemini bu- e verilen koordinat
lunuz. r,f" "\\ dizlemde goste-
4 [ M7, 4) \ rirsek sonug daha
.\\\ r= 4(}{_-' kolay bulunur.
o = o 3

Cemberin yangapi = 4 br
Merkezi : M({7. 4} olup
Denklemi
(k=TP+(y—-4)F =4
(x=TE+(y—-4P =16 bulunur

/. :1.) Merkezi M(3, -2) clan gember x eksenine 4. Merkezinin apsisi -4 yancap 3 br olan gember
@ clduguna gore, gemberin yancam kag br dir? O x eksenine 3. bdlgede teget olduguna gore,
standart denklemini bulunuz.

f. 2. Merkezi M(-1, a}) ve yancap 4 birim olan
O gember x eksenine tedet olduguna gore, a min
pozitif degeri kactir?

lari

(ﬁ-ﬂ H{ FaAYIH

8. Merkezi x ekseni Uzerinde olan ve x eksenini

(—3. 0] ile {5 0) noktalannda kesen cemberin
standart denklemini bulunuz.

Y

3. Merkezi M(7, -2) ve x eksenine tedet clan
O gemberin standart denklemini bulunuz.

1:2 2.4 3 (x—-TFTP+(y+2¥=4 4 (x+ 42 +({y+3)2=0 & (x=12+y2=16

82



’. GCemberin Standart Denklemi - V1

Omek = Gaz0m
M{2, 3) merkezli gember v eksenine teget ol- g Cemberin yangap: : r=2 br
duguna gdre, standart denklemini bulunuz. ==X Merkezi : M (2, 3]
[ e=2 wp, ) oldugundan
o Denklemi
~ (x—2) + (y— B = 22
o 2 T (x—2R+(y-3P=4
bulunur

1. Merkezi M(-2, 3) olan gember y ei-;seniry. 4. Merkezinin ordinat -5 yangap 2 br olan cem-
o tefet oldujuna gbre, yangapi kag br dir? O ber y eksenine 4. bdlgede teget oldujuna
gore, standart denklemini bulunuz.

J.. Merkezi M(a, 2) ve yarigam 3 birim olan cem-
_J ber y eksenine teget olduguna gére, a nin po-
zitif degeri kactir?

5. Merkezi v ekseni izerinde olan ve y eksenini
A(D, 2) ve B(O, 4) noktalannda kesen cembe-
rin standart denklemini bulunuz.

‘e

S SO HEE Fayinlard

<z

’. ;\ Merkezi M({1, -4} oclan gember y eksenine
5[;_,, tedet olduguna gore, cemberin standart denkle-
mini bulunuz.

1.2 2.8 3 (x—1P+(y+4¥=1 4:{(x—-2V+({y+5)=4 5. x2+{y-8¥ =1

L B

B
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’. GCemberin Standart Denklemi - Vi /. I
Ornek 2

Ornek 1
Merkezi negatif tarafta x ekseni lzerinde bulu- Merkezi orfinden 4 birim uzakhkta v ekseni-
nan ve yarngap 3 birim olan cember orjinden nin Uzerinde bulunan ve x eksenine teget olan
gectijine gore, cemberin standart denklemini cemberlerin denklemlerini bulunuz.
bulunuz.

’. 'h Cozim

ty Y ekseni Ozerinde bulunan

/. > S ; ; A M bir noktamin  koordinatlan
: i b B(0, b) dir

X ekseni (zerinde bulunan bir noktanin koordinatian -x Buna gére, bir cemberin

A(a, 0} dir :.' ik merkezi y ekseni lizerinde
Bir cemberin merkezi x ekseni lzerinde ise standart o B4 ize denklemi

denklemi (x —a)®+y*=r" olur. | X2w(y-bPR=r
¥ Merkezi = eksenin (ze- || Koordinat dizleminde orijinden 4 birim uzaklhkta ve

e T rinde olup gember orliin- || ¥ ekseni lizerinde olan iki nokta segelim. Bu noktalar

Mo Eﬂ'\" den gectifinde merkezin || cemberin merkezi olur ve yarcaplan 4 birimdir.
_ — s apsisi -3 olur Buna gére, cember denklemleri
3 P Gemberin denklemi (1) %24 (y—4F =16

(x+3P +y*=9 bulunur || (I} x2+(y+4)2=16 olarak bulunur

’. 1. Merkezi pozitif tarafta x ekseni Uzerinde bu- '. 3. Merkezi negatif tarafta y ekseni dzerinde bu-
(::' lunan, yangapl 1 birim olan gcember orijinden (::' lunan ve yangapt 5 birim olan ¢ember ordjin-
gecmektedir den gecmektedir Buna gdre, cemberin standart
Buna géire, cemberin standart denklemini bulu- denklemini bulunuz.
nuz.
s
]
-
5
i

C
! R
*

Merkezi orijinden 3 birim uzaklkta y ekseni

’. 2. Merkezi orijinden 2 birim uzaklikta x ekse':: {°)  izerinde bulunan ve x eksenine tedet olan cem-
[:) iizerinde bulunan ve y eksenine tefet olan gem- ber v ekseninin alt tarafinda bulunduguna gire,

ber x ekseninin sol tarafinda bulunduguna gére, standart denklemini bulunuz.
standart denklemini bulunuz.

Lix—-1P0+yr=1 2 (x+2P+y"=4 3:x2+({y+5P2=256 4 x%+(y+58)2 =19

TR

S
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I. — Gemberin Standart Denklemi - Vil =) =]

Ornek 1 = Gaz0m
Merkezi x ekseni Uzerinde olan ve x eksenini ¥ Sekilde [AB]
(=2, 0) ile {4, 0) noktalannda kesen gemberin A gaptr.
denklemini bulunuz. vl N |AB| = 6 br ise
2| l4 .. r=3 birimdir
AII ':'ﬁ r u:l ) B
b O{1,0) dir.
i 4 Cemberin denklemi
(x—1F +y*=9
f. 1. Merkezi x ekseni lzerinde olan ve x ekseninj 3. Merkezi M{1, k) olan ve eksenlere tedet clan
:[:} (1,0} ile (-7, 0) noktalannda kesen cembenn O gemberin merkezi birinci  bolgede  olduguna
standart denklemini bulunuz. gore, cemberin standart denklemini bulunuz.
s

& 2. Merkezi v ekseni Ozerinde olan ve v eks.Eniy.

A0, 1) ve B(0, -9) noktalannda kesen gem-
berin standart denklemini bulunuz.

4. Yancap: 5 birim olan gember eksenlere tglnci
:} bolgede tedet olduguna gore, cemberin standart
denklemini bulunuz.

SO0 R UG KX FiR

1T+ 32+ y2 =16 2. 2% +(y+5F =16 L= 1P+[(y-11F=1 4:{x+852 + (y+5)2=25



i. — Gemberin Standart Denklemi - IX - ]
R ’. = Coziim
Her iki eksene teget olan ve A{1, 2) noktasin- || Cember her iki eksene teget olup A1, 2) noktasin-

dan gegen gemberin standart denklemlerini bu- || dan gectidine gére, cember birinci bdlgededir ve
lunuz. merkezi M(r, r) dir
Buna gore, denklemi

(x—rP +(y-rF=r" ve A{1, 2) noktasindan geci-
yorsa

(1=rF+(2-rF=r = F-6Br+5=0
= (r-1)}(r-5)=0
r=1vwve r=5 olur
Cemberin denklemi
(x—1F+(y-1PF=1
(x-5P+(y-5 =25 bulunur

]. 1.  Heriki eksene de teget olan ve A2, 1) nc:ktasuv. D-i-. Her iki eksene de teget olan ve A{4. 2) nokta-

{:) dan gecen cemberin yancapinin alacad) degerle- sindan gecen cemberin standart denklemlerin-
ri bulunuz. den birini bulunuz.

2. Merkezi M{3, -3) olan ve her iki eksene de te-
O get olan cemberin yarigap kag birimdir?

J{FHC')}H_}'JHIG'II

5. Her iki eksene de teget olan ve A(-4, -2) nok-
tasindan gecen cemberin standart denklemlerin-
den birini bulunuz.

’. 3. Her iki eksene de tedet olan ve A{l1, -2} nok-
@ tasindan gecen cemberin merkez koordinatlarin-
dan birini bulunuz.

1, {1,5) 2.8 3. (5, -5) 4. (x—2)2+(y-20 =4 5 {x+22 + (y+2F =4

L 86 4
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f. Gemberin Standart Denklemi - X

Ornek 1 ;. Ornek 2
Merkezi 2% + 3y - 2 =0 dofrusu dzerinde bu- M{1, 2) merkezli gember 3x + 4y +4 =0 dod-
lunan ve Il. balgede her iki eksenede teget olan rusuna tedet oldujuna gore, ¢emberin standart
cemberin yangcap kag birimdir? denklemini bulunuz.
I. X Caziim 7| = comm
by Il. bélgede her ki P i S Ay o 4 = 0 Sog
eksenede teget |'f gembere tefet oldugun-
cldugundan ¢emberin o

M1, 2) noktasinin
3x + 4y + 4 =0 dofrusu-
na uzakhd yangapn verir.

merkezi Mi-r, r) dir

31+424+4
Mokta 2x + 3y —2 =0 dogrusu Uzerinde oldugundan || r= | | =3

fa2 , 42
denklemi saglamalicir vkt
2(-r}+3r-2=0 M{1,2) ve r=23 oldujundan gemberin denklemi
r=2 bulunur {(x-1PF+(y—-2)=9 olarak bulunur.

" 1. Merkezi -2y = -2 dogrusu dzerinde buluniy. 3. (x-1F+(y-5F =17 gember y eksenini

~) ve eksenlere teget olan cemberin standart denk- (:' A ve B noktalannda kesmektedir

lernlerinden birini bulunuz. Buna gére, [AB] yi gap kabul eden gemberin

merkezinin koordinatlann bulunuz.

¢ vaxinlari

f. 2. Merkezi 3x +vy =4 dodrusu lzerinde buiuna'. (X=2P +(y—1F =26 gember x eksenini
{:} v eksenlare tedet olan gemberin standart denk- 1:} A ve B noktalannda kesmektedir.
lemlerinden birini bulunuz.

L
*

Buna gére, [AB)] yi cap kabul eden gemberin
merkezinin koordinatlann bulunuz.

1 {x—2P +(y-2F=4 2. {x—1)F+(y-1}¥=1 3.(0,5) 4.(2, 0)

TR

L
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J"ﬂb

LY

GCemberin Standart Denklemi - X1
Ornek 1

A8, 0), B(0,8) ve C[0, 0} noktalarndan
gegen gemberin standart denklemini bulunuz.

m(ACB) = 90° ‘ol
dujundan [AB] cap
olur.

|ABE = |BCJ + |ACP

|AE | = 6% + 82
|AB| =10 wolur
r="5 birimdir

[AB] nin orta noktas) merkez clacagindan

‘8+0 0+8°
M{ 5% J = M(4,3) bulunur

M{4,3) ve r=5 oclan cemberin denklemi
{x-4)%+ (y-3)° =25 bulunur.

o

(x—4)2+(y-8)2=0

Omek 2

Analitik dizlemde = =1 ve x =7 dojrulanna
tedet olan ve merkezi v = 2x dodrusu Gzerinde
bulunan gemberin standart danklemini bulunuz.

= Goziim

Cemberin yangapi :
7=
T2

r =3 birim

Cemberin merkezinin

1T

4
2

apsisi: x =

¥

bulunur,

Merkezi v = 2x dogrusu Gzerinde oldugundan
x=4 = y=2.4=8 dir
Merkezi (4, 8) ve r=3 olan gemberin denklemi

1. A2, 0),
gecen cemberin standart denklemini bulunuz.

-

(k=3 +(y—1F =13 gember v eksenini A
B noktalarnda kesmektedir.

Buna gére, [AB] vi cap kabul eden gemberin
merkezinin koordinatiann bulunuz.

B(0, 4) ve C{0, 0) nnaqtamnndq;.

so sy yayemlar:

{D

&)

3.  Analitik dizlemde x=-3 ve x =1 dogrulanna
tedet olan ve merkezi v = x dofirusu lzerinde
bulunan gemberin merkezinin koordinatlanm bu-

lunuz.

E

Analitik dizlemde y =-1 ve y =5 dogrulanna
teget olan ve merkezi v =x -1 dodrusu lzerin-
de olan gemberin standart denklemini bulunuz.

1 x—- 1 {y-2)2=5 2 (6,1) 3. (-1, -1) 4 (x-32 4+ (y-2} =19



,. — Gemberin Standart Denklemi - XII

R z =] Cozim
*|‘f Va'f:'ak' 5‘5"::: § Sekilde verilen dik Dggenlerin
verilen gamoerin hipotenisleri birbirine esit ol-
oz 3\ *X  standart denklemini || 9S8 —x "P7 "
{ N R dugundan
\ bulunuz. gt \
[ ] [ pea)  PrlardP=Taa
1\ /;' R & S 1+a?+Ba+16=49+a°
| x___,/' a=4 bulunur
M(7, —8) bulunur
r=v12+82 =85 dir
M(7,~8 ve r=+ 85 olan cemberin standart denklemi
{x=7F +(y + BF =65 olur
.f{ b Ly Yandaki gekilde 3. iy Yandaki sekilde
& — verilen gemberin {:) —— verilen gemberin
// \ standart 2 \\H standart
f denklemini I-" - denklemini
- | +x bulunuz. \ / bulunuz.
0 / N L wx
S / o< 4
= oy P,
'
-
=
B
=,
=
B,
-
=
z
¢ 2 iy Yandaki gekilde 4. e Yandaki sekilde
@ S verilen cemberin {:} o . Verilen gemberin
standart " ol standart
/ \ 2 R =
s =% denklemini denklemini
| 5 ,l bulunuz. I | bulunuz.
l". .'II
\; / N A9
o e, S

1. (x=2)2+(y-2)2=20 2 (x-7)2+(y+2)2=85
3 (x-2)24+(y-1)2=5 4 (x+3)2+(y+5)2=25

©
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’. — Gemberin Standart Denklemi - XIlI

Ornek 1

A3, 0) ve B(9, 0) noktalanndan gecen ¢em-
berin merkezi v =4 dogrusu lzerinde olduguna
gire, gemberin standart denklemini bulunuz.

ll Cozlm
¥
g
P i g
' Mg, 4) |
b L :. -y = 4
} ¥
T omao’ c “epo "
. 3. s

[AB] nin orta noktas: C(

2-9 ,0)=C(6,0) dr

Cemberin merkezi [AB] nin orta dikme doegrusu

olan x=6 ile y =4 dofrusunun kesigim noktasi
M6, 4) tr

Cemberin yancap

IMA|= /(8 —3)% +(4—0F =5 birimdir
Cemberin denklemi :

(x—8)+(y—4) =25 bulunur

A1, 0) ve B(9, 0) noktalanndan gegen ge
berin merkezi y = 3 dodrusu (zernde oldujuna
gore, cemberin yancam kag birdmdir?

lari

/. 2. A(-1,0) ve B(5,0) noktalanndan gegen gerw’

a

berin merkezi y + 2 = 0 dogrusu lizerinde oldu-
guna gore, standart denklemini bulunuz.

®

Omek 2

Merkezi x =2 dofrusu lzerinde bulunan cem-
ber 3x—4y =1 ve 3x- 4y =11 dogrulanna te-
gettir Buna gore, cemberin standart denklemini

bulunuz.
X, Gozom
A -
—— A Ix-dy-1=0
i i “,
! i b
f | | d
kY, S {" S WS- S S
/
e
Sl Bx-dy-11=0

Sekilde [AB] captir.
11+ 1
7 |=Ebirirn1.rer:‘| dir.
il SR

Cemberin merkezi 3x-4y—-6=0 ve x =2 dojru-
lann kesisim noktasidir

A=2 = 3.2-4dy-6=0 = y=0 ve M(2,0) dr
Buna gore, cemberin denklemi

(x—=2p+y2=1 bulunur

3. Analitik dizlemde
x—2y+4=0
x—2y+86=0
dofrulanna teget ve merkezi x =1 dofrusu (ize-
rinde olan ¢cemberin merkezinin ordinat kagtir?

§f Fay¥in

Agnu

4. Merkezi x =4 dogrusu dzerinde bulunan cem-

") ber 4x—8y+1=0 ve 4x—3y+21=0 do§-

rularna tegettic Buna gore, cemberin standart
denklemini bulunuz.,

1.6 2 [x-812+(y+2)2=13.3.8 4: (k-4 +(y-0F =4

| 904
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i

Sekilde dik koordinat dizleminde B{10, -5)
noktasindan gegen dodrunun v eksenini kestigi
A noktasi ve AB dogrusu lzerine yerlestirilen
agidlcer gosterilmigtir

Buna gire, merkezi A noktasi ve yarigap
3 br olan gemberin standart denklemi agagi-
dakilerden hangisidir?

) (x=5F+(y-57=9  B)(x-5F+y*=89
Cyx2+(y+5pF =9 D) s +(y—5F=9

E)(x+5P+(y+5)72=9

Sekilde verilen daire seklindeki duvar saatinin
merkezinden gegen bir x ekseni ve bu saate
tefet y ehseni gizildiginde saat 13:30 iken yel-
kovamin ucunun koordinatlan (8, —5) oluyor.

Saatin merkezinin koordinatlan M(8&, 0) ol-
duguna gore, yelkovanin ucunun 1 saat bo-

yunca olusturdugu yayin denklemi agagidaki-
lerden hangisidir?

A E+y'-12y+11=0
B) ¥ +y?-12y-25=0
C) ®+y*-18x-256=0
D) ##+y?-12x+11=0
) 2 +y?-12x+ 10y—25=10

sonug vayinlar:

©

Dik koordinat dizlemine yerlestirilen AB cubugu
B noktas etrafinda donebilmektedir.

#  Cubuk pozitif yonde 80° dondirilddginde
A noktasi x eksenine temas etrmektedir.

= Cubuk negatif yénde 30° déndirildiginde
x eksenine paralel olmaktadir

A noktasmin ilk konumdaki koordinatlan
{¥'3, 4) olduguna gére, B merkezli [AB] yan-
caph gemberin standart denklemi asagidaki-
lerden hangisidir?

A) (x-8F+{y-5/3F =64
B) (x—-8F+{y-5/3F =48
C) (x-5/3f +({y-8f =64
D) (x-5/3F +(y—8F =48

E) (x-5/3F +(y-8f =36



’. — Gemberin Genel Denklemi - 1-

Ornelk . L\ Goziim
a8+ By+21=0
denklemiyle verilen cemberin merkezini ve yan- | I- Yol
capin bulunuz. D=-8 E=6 F=21
‘D E —8 G
M7 ‘E)=“(_?’ ‘E] =)

r=%# D? + E2— 4F =12Js4+3a—a4 =2 dir

(x —af® + [y — b)* = r* gember denkleminde paran-
tezler agilirsa,

¥4 y?-Zax-2by + af + b2 - =0 elde edilir
-2a=D0, -Zb=E, ve &2 +b*-F~=F

Il. Yol

Denklemi tam karelerin toplarm olarak yazalim.
¥y -Bx+By+21=0

¥W-Bx+16 + y2+By+9-4=0

yerine yazilirsa cemberin genel denklemi
¥yt D+ By +F =0 elde edilir

5 =2
Merkez Mq__“g . — E:I (x—4)2 " (y +32=4

M{4,-3) ve r=2 olarak bulunur

-

Yangap r= ; D%+ E2— 4F dir

'. 1. Wy dx—2y -7 =0 ,.{.:)a. 3%+ 3y — 12+ By —12=0

{:) Cemberinin merkezinin koordinatlanm bulunuz. - denklemiyle verilen cemberin yancap kac br dir?

Ipwow 1 e ¥ N terimiann ketespan 1 olmal

sonug yvavenlar:

S+ 2yt —Bu+ 12y -1=0

‘e

,.(5 Xyt O —dy-4=0 4.
: denklemiyle verilen gemberin yangapi kag br dir? E} denklemiyle verilen cemberin merkezinin koordi-
natlarim bulunuz.

=8 4yeigle 8 4.(2=8)

e 7



GCemberin Genel Denklemi - 1l gl
Ornek 1 .f. Ornek 2
ey —dx+ 2y + k=0 Ay +(2-a)x+{1+bly+b-a=0
gemberinin yaricapinim 4 br olmasi igin, k kag cemberinin merkezinin koordinatlan M{-2, 3}
clmahdir? olduguna gbre, yancap kag br dir?
7| = cozim
bOD=2-a E=1+b F=b-a
3 D E a—2 —-1-b!
’. '}" Cozim M{__E!_E)=M(TrT}={_2r3}
D=-4 E=2 F=k EEE=—2=H:—2
red P E_Ar =4
-1-b
— =3 = b=-7
Ji—4)PE+22 k=8
: D=4, E=-6, F=-5
Vv20—4dk =28 ’ ]
=—ypE = S
oy A e A r EwD +E*—4F == r 21w1|B+3a+213l
k=—11 r=23/2 br dir
’. 1. ®ryr-2x+ 3y+ k=0 ,. 3. X2+ y? + Bax—-8by—-1=0
- gemberinin yangapinin 1 br olmasi icin, k kag O gcemberinin merkazi M(-1, 4) noktas olduguna
clmaldir? gore, a_b carpimi kagtir?
3
=
-
2,
3
2 2 = e
5 Pkl ROyl l.: & aeyiean+(1-b)y+2b-a=0
) gemberinin yangapinin 4 br olmasiicin, & kag- (1) gemberinin merkezinin koordinatlan M(1, -2}
h2:(a =0 olduguna gore, yancap kag br dir?
i
.4 243143




I. — Gemberin Genel Denklemi - Il -

Ornek / = Gaz0m
W4y -(a-2)xy +ax -4y +1=0 WRaayvieD+By+F=0

Henkiamt bi: yambar beirtiigios gors, yancap ifadesinin cember belitmesi igin icinde xy Ii terim

kactir? yoktur

)1 Bl2 )3 D4 BS Buna gbre,
#Wryr—(a-2)xy +ax-dy+1=0
ifadesi bir cember beliftiginden =y i terim clmama-
licdir.
Ohalde a-2=0 = a=2
Cember denklemi : %% + y?+ 2x—dy+1=0
D=2 E=-4 F=1
r= ; VvD*+E*—4F
r=dJVa+16-4

T2
[. 1. ®E oy (Bh+ By +2x-4=0 l. 3. @a+yvi+(a+1ny+(1-a)x—-Bay—-8=0
®

denklemi gember belirttigine gére, yancam kag
birimdir?

{::l denklemi gember belirttigine gore, k kagtir?

lari

Hi FANIN

¥+ v+ (2a-B)xy +{a+3)x+dy+12=0
ifadesi cember belirttigine gore, standart denkle-
mini bulunuz.

o

’. 5 ® o y? o (k—2)xy—3kx -2y +1=0 ’1 -
¢ denklemi cember belirttifine gére, merkezinin '
koordinatlanm bulunuz.

1, -82 (9. 1] 8.5 4 {x+9)2+(y+2)=1




[. Cemberin Genel Denklemi - IV =

Ornek * NI

(2m—-1) + M+ 3y - (n+ Thxy +Bnx—4 =0 )| s +y*+Dx+Ey+F=0
denklemi bir gember belirttifiine gére, m +n top- || ifadesinin cember belitmesi icin x* ve y* |i terimlerin
larmi kactir? katsayilan birbirine esit clmas: lazim.
(Em-1)x" + (m+ 3y - (n+7)xy +Bnx—-4=0
cember balirttiginden
2Zm—1=m+3 = m=4 bulunur.
xy terim olmayacad igin
n+7=0 = n=-T7 bulunur.

m+n=4-7=-3

f. 1 (Bk+ 1)+ (3 +K)y?+5x+ (Bk+1)y-12 =y. {_,_\4. (Za-1)x*+(a+1)y*-Bay-21=0
{_'_,. denklemi bir cember belirttigine gére, k kactir? e denklemi gember belirttijine gére, yancap kag

birimdir?

(Ba—4)+(a+ 2}y —(4-2b)xy + dby-1=0

’. 2. (Ba-8)x*+(a+2)y  +4x-Bay—17 =0 ’.

& denklemi bir cember belirttigine gore, a kactir? :O denklemi cember belirttidine gére, a +b toplam
= kactir?
-
s
=
3
’. 3. (a+1)x2+ 2y + Bx—day—10=0 & {:-)B (m=8)x + (3=2m)y* +(n=58xy + (n+1)x+10=0
@ denklemi cember belirttiine gére, cemberin denklemi cember belirttigine gore, gemberin
merkerinin koordinatann Bulunuz. merkezinin koordinatlanm bulunuz.

1,988 8 (—2,1) 4. 4 6.5 B.(1,0)

TEFSh

g5



’. — Gemberin Genel Denklemi - V-

Ornek z =] Cozim

- =
WAy -+ dy+n+1=0 Wy fx+dy+n+1=0

denkleminin bir reel cember belirtmesi icin n

hangi aralikta olmalidir? cember belirttigine gore, diskriminant sfirdan blydk-
| arall alm |

tiir.
22442 —dn+1)=0

20-dn—-4=0
16 = 4n
n<4
Denklemi x* + v + Dx +Ey +F=0 seklinde verilen =
cemberde n nin deder arali (—«=, 4} olur.

[F + E® — 4F ifadesine gemberin diskriminanti denir
== 07+ E*—4F = 0 ize denklem cember belirtir

=+ D+ E*- 4F =0 ise denklemn bir nokta belirtir

= [OF + E*-4F < 0 ise denklem gember belitmez.

{sanal cember belirtir)

1. Wy P rdyen+3=0 ’{:)3 ®ay?—dx+ny+5=0
{:' denkleminin bir reel cember balirtmesi igin - denklemi reel cember belintmedigine gore,
n hangi aralikta olmaldir? n hangi aralikta olmaldir?
K
-
E
=,
i
@ ®:
J 2 ®Wayr-dx+By+n+3=0 F§ = 4 X4y -x+2y+n=0
= denkleminin bir nokta belirtmesi icin n ol- O denklemi sanal cember belirttigine gore, n nin
L, ¢ ce g
mahdir? en kiicik tam say dederi kactir?

1:{-2,2)'2 10 3. [~2,2] 4.2
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’. Cemberin Genel Denklemi - V1
Ornek 1

2%+ (m+ 1)y + (2m—n)xy + 3nx—k=0

denklemi bir cember denklemi belirttigine gire,
k nin alabilecedi en kilgiik tam say degeri kac-

tr?

’. : :5* Cazim

Gember denkleminde *% ile ¥ literimlerin katsayilan

egit ve (xy) i terim olmamalidir,

M+1=2 = m=1

2m-n=0 = 2-n=0 = n=2 bulunur.
Bu durumda gember denklemi

Ox%+ 2y + B — k =0 sadelegtirirsek
*2 o+ 2 3 ——g- =0

-k
D=3 E=0 F=—
2

Dft E2—dF =0 olmal
Be2k>0, Sk>-0 = k}—g

en kigilk tam say degeri —4 tlr.

mxZ+y) + (y - 2x)({y+ 2x+4)=0
denkleminin bir cember belitmesi igin m ne ol-
mahdir?

= 'h Cozidm

mi{x® + y) + {y — 2x)y + 2x + 4} = 0 (parantezled
dagrtirsak)

mx? + My + ¥+ 2xy + dy — Zxy — 457 — Bx =0
(m=4)3 +y% + (4 +m)y—-8x=0

denkleminin cember belirtmesi igin x® ve y* li terim-
lerin katsayilan birbirine egit olmaldir

m-—d4=1

m="5 bulunur

[. 1. 3xF+{1-mpy?+(n-2m)xy + 3nx—6k=0 /. 2

— denklemi bir gember belirttiine gore, k nin ala-

M2 +y)+ (y-3x)[By +Bx +3) =0
{;_ ) denkleminin bir gember belitmesi igin m  kag

bilecedi en kilgik tam say degeri kagtir? olmahdir?
s
-
-
%,
s
-
e e
"__ :_'I F
A
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Cemberin Genel Denklemi - Vil
Ornek

K ay? (28 - 16)x + {2+ 2)y+3=0

genel denklemi ile verilen cemberin merkezi

ekseni dzerinde oldujuna gore, merkez koordi-

natlarin bulunuz.

j’\ Cazlm
%%+ y2 + D% + Ey + F =0 denkleminde;

y 1) F =0 ise denklemn kesinlikle cember belirtir

2] D=0 ise cemberin merkezi y ekseni Uzerindedir.
3] E=0 ize gcemberin merkezi x ekseni lzerindedir.
4} D=E=0 ise gember, merkezildir

\erilen cember denklemi y ekseni Ozerinde olduguna
gtire,

28 -16=0=a"=8=a=2 olur

a=2 ise gember denklemi x> +y +4y +3=0

4]_+ M(0, —2) dir.

M{:_g’_z

ey (Bb-2)x+ (b7 -4)y+1=0
genel denklemi ile verilen gemberin merkezi x
ekseni Uzerinde oldujuna gore, merkez koordi-
natlanm bulunuz. (b= 0)

e

L

—

’.(5 e+ (Pa+ 4+ (d-a)ly+a+3=0
< genel denklemi ile verilen cemberin merkezi y
ekseni Ozerinde oldujuna gdre, cemberin yan-

capi kag birimdir?

2

4y (3-a)x+(2b-B)y-16=0
denklemi ile merkezil bir cember verilmistir. Buna
gore, a+ b toplam kagtir?

|
Q,

¢ yvavinlar:

:"

Wayiex+2y+4k-14=0
denklemi kesinlikle cember belittigine gdre, k
nin alabilecegi pozitif tam say degderler toplami
kactir?

@

=
=

1. M{-2,0) 2.2/2 3.6 4.8



,. — Gemberin Genel Denklemi - Vil -

Omek 1 Ornek 2
ey -+ dy+m+1=0

gemberi vy eksenine tedet ise m kagtr?

Ay -G+ dy-4=0
cemberi ile ayni merkezli olan ve K{1, 4) nokta-
sindan gecen cemberin yancapin bulunuz.

4 "‘\"‘ Gozilim
: s -'H\

1. = | Cozim £ \
l'lr ""
K+y?-2x+dy+m+1=0 gemberinde I,"' M2, -2 ".|
D E -2 4 , | |
M(-3, =3 )=M[-F, -3 ) =M(1,-2) di \

LS .
Cember y eksenine tedet ise vancap merkezin apsi- . B

sinin mutlak degerine esittir

r=1 olmaldr W+y'-Bx+4y-4=0 cemberin merkezi

' D _E -6 4 ,
- /oE M(-3. -z )=M(-Z —3)=ME-2) dr
M

3,-2) K(1,4) r=|MK|

2 &
- V-2 +4 4{rn+1}|=1
2
16-4dm=4 = m=3 bulunur

r=y(3—1)2+(-2—4)2

r=2/10 bulunur.

fi. 1. X2 +y2-Bx—2y+m-3=0 '.OE 3+ 3y? +Bx—12y-24=0

_ gemberi y eksenine tedet olduguna gdre, cemberi ile ayni merkezli olan ve K{0, 3) nokta-

m kactir? sindan gegen gemberin yancam kag birimdir?
3
-
=
%,
s
.
1.4 242
) 99 4
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[. ~— Bir Nokta ile Bir Cemberin Konumu - |

Omek & : :'K Gaz0m
(x=-3F+(y—-1F=4 /},..F e W
b
gemberinin ¢ A(D, 5) noktasina en yakin ve en i L
uzak noktalan A dan kag br uzaktadir? AR, 5) E: I L) IIG
'-..\‘-x / F

Cemberin A yaen yakin noktas: B, en uzak noktas
C oldudjundan |AB| ve |AC| istenen uzunluklardir

|A0]= 4 (0-3)2+ (5—1)2 =5
|AB|=|AQ|-r=5-2=3br (Enyakn)

|AC|=|AD|+r=5+2=7br (En uzak)

.f. 1. (x+ 1P +(y—3P=4 I. 3. Xy edy+1=0
Q) cemberinin A(2,-1) noktasina olan uzakhd en O cemberinin A{2, 2} noktasina clan en kisa
az kag br dir? uzakhg kag bidmdir?

®+y?-4=0

’. - [+ 85+ (y—6F=25

%) camberinin A(1, 6) noktssina olan uzaldi§i en cemberinin A(3, 4) noktasina olan uzakhd en

ok kag br dir? ok ot

50 n@ yavinlare
Y

1-32:11 3.3 4.7

afipr
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Bir Nolkta ile Bir Cemberin Konumu - Il -
Ornek 1

(x+3P+(y+4fF =136

cembetinin A1, -2) noktasindan gecen en kisa
kiriginin denklemi nedir?

Omek 2

Al-1, 2) noktasindan

(x—2F +(y+1P2=1
gemberine cizilen tedetinin degme noktasi B ise
|AB| kag br dir?

I. :5* Cozim 4 l" Cazim
e [OA] L [KL] iken A dan ge- -
f,f' . genenkisakiis [KL] olur &
| 03,4 | [OA] L [KL] = Mg, M, =1 st M “.l
\ / dir TR 02, 1) |
ST e ol o O T o =
— o —-3-1 -4 2

M, =-2 dir
[KL] dogru parcasinin denklemi
(y+2)

—2({x—1) olarak bulunur.

|a0|=y(—1-2)2+(2- (-2 =32
|AB|? =|AD|* - |OB|®
[AB|2=18-1 = |AB|=+17

i. {x+ 3%+ (y +3F =100 l.

cemberinin A{1,—5) noktasindan gecen en kisa
kirisin denklemini bulunuz.

®

’. 2. A(D, 2) noktasindan
: {(x-1F +(y+5P=4
gemberine cizilen tefetinin degme noktas B ise
|AB| kag br dir?

A Hg Fayinlar:

‘e
&

R

3. A(D,2) noktasi
(=14 (y-2P =1

cemberinin Uzerinde olduguna gore, r kactir?

4. A{-3, 2) noktasindan
ayiex-ny-2=0

cemberine gizilen tedet parcasimn uzunlugu
2 br oldufuna gére, n kaghr?

1:y—2x+7=0 2:v46 2.1 4 2




,fll Cember ile Dodrunun
Birbirine G&re Konumu - |

P

Ornek

¥ ekseninin
(x+2F+(y—-5P=40
cemberini kestigi noktanin ordinatlanm bulunuz.

-‘.‘5" Cozim

y ekseninin (X =0 dofrusu) cemberi kestigi nokta-
lan bulmak icin denklemleri ortak cozmeliyiz.
(x+2F+(y—-5P =40, x=0

{0+2F +(y-5F=40

44 (y-5)° =40

(y-5)=36 = y-5=6 veya y-5=—-6

y=11 veya y=-1

olarak bulunur.

#ryr+x—By=0
gemberiile x =2 dogrusunun kesim noktalanmn
ordinatlar toplami kactir?

1. C-)

Q

3. WAy -2x—By+2=0
gemberi lle x -y + 2 = 0 dofrusunun kesim

noktalanndan birinin koordinatlanm bulunuz.

&
E
:
.
N
2 X2y - 2x -2y -23=0 I.’;:-f-\lk 2x%+ 2y% + 12x - 18y -30 = 0
p—

{:} gemberi fle x + y =3 dodrusunun kesim noktas
ll. bélgede olduduna gére, koordinatlanm bulu-
nuz.

[

b

cemberi ile y = 2x dogrusunun kesigtikleri nok-
talar A ve B olduguna gdre, JAB| kag br dir?

16 2.0=2.8) 8.(=1 1) 4. 448
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/. ___ Cember ile Dodrunun :
Birbirine Gére Konumu - Il

Omek ii R cazim

X—y+ 1=0 dogrusu 4 =0 olmaldir
EryErde+o=0 y=x+1, x2+y¥+dx+c=0 ise
gemberine teget ise, © kactr? W (x+1P+dx+c=0

W2+ 1+dx+c=0

224 Bx+1+c=0

=0 = 682-4.2(1+c)=0
= 38 -8-8c=0

Bu serunun gozimi igin farkh iki yol vardir. Bu sayfa- Bailusir

el 5=

da birinei yolu difer sayfada da ikinei yolu verecegiz. 2

(x—a)l +(y-bF =r® cemberile y=mx+n dofru-
sunun durumu incelenirken ortak cozim yapilir. Ortak
cozimde x e gore elde edilen ikinci dereceden denk-
lemin diskriminant: icin

A< 0 ise dodru gemberi kesmez.

A=0 ise dofru cembere tegettir

A >0 Ize dogru gemberi farkl iki noktada keser.

l. i 2+ 2yt +a-2=0 I. 3. ey +x+2y+c=0
O cemberiile y =x + 1 dogrusu teget olduguna O cemberi % =y dojrusunu kesmedigine gore,
gire, a kactr? ¢ nin en kiglk tam say deferi kagtr?

,. 2 Ax-4y+m=0 dodrusu . (x=2P+(y+1P=r
o) e s y* =4 gemberini kesmiyorsa m nin en 4 cemberinin dx + 3y + 5 = 0 dofrusuna teget
kicik dogal say degeri kagtir? olmasi icin r kac olmaldir?

,j.wn Hg yayinlare

Tl 2 T g B

102

103



Cember ile Dodrunun
Birbirine G&re Konumu - 111

Ornek

3x-4y + m=0 dogrusu

By -Zn+dy-11=0
gemberini kesmedidine gdre, m nin en genig
deger arahin bulunuz.

‘.‘E" Cazlim
g og. Bir cember ile bir dogru ke-
I__f N sigmiyorsa |[MH| =d > r
( Mz, b) \ olur.
x 2 Wy - B+ dy—-11=0
Al A (x=1PF+(y+ 2 =16
-
e + d

Cemberin merkezi M({1, -2} yangap r =4 birimdir.
Merkezinin dogruya uzakhdi

31-4{-2)+
_B1-4c2)+m

)

|MH|= d :
»'W
|m+11] =20
11 +m =20 11 +m<-20
m=9 m<-31
(x+2P+y*=2 J’. ,_\'3. 3x + 4y —m =0 dodrusunun
@ gemberiile x+y + k=0 dojrusu kesismedigine {-—-' Wyl Bxn—By-6=0

gore, k nin en kilglk pozitif tam say degeri

cemberiyle ortak noktalan olmadigina gére, m

kagtir? nin alabilecedi en kiigiik pozitif tam say degeri
kactir?
E
%
=,
=
,-. 2 X2 4 Y2 = 12 i.; 4. Dik koordinat dizleminde
O cemberile x -3y + 6 =0 dodrusu kesisme- Q) * o+ y*-5x+ 3y +4=0
* mektedir gemberinin, ®x ekseni Gzerindeki kirisinin uzunlu-

Buna gére, gemberin yarncapinin alabilecedi en
blylk tam say deder kag br dir?

T

§u kag birimdir?

g B L s s T

vy
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,. ___ Cember ile Dojrunun
Birbirine G&re Konumu - IV

Ornek ’

Merkezi M{-2, 3) olan cember
dx +3y+14=0

dofgrusuna tejettir Buna gore, cemberin stan-

dart denklemini bulunuz.

Dogru cembere bir no

tada teget ise |MH|=r

k-

: ‘.& Gozlm
X
| M2, 3 "l
1 ' |
\ i !
e B~ .
H A+ 3y +14=0

M{-2,3) noktasimin 4x + 3y + 14 = 0 dofrusuna
clan uzakhig cemberin yancap olur.

| 4(— 2) + 3.3+ 14]
pm————————— 3

olur, Vo
Cemberin denklemi
{I+2:|2+|[],r—3}2:9
Merkezi M(2, 0) olan cember ’. 3. d4x-3y+m=0 dofrusu

1
(B  s«-12y+a=0
dofrusuna tedet oldujuna gdre, cemberin yan-
capl kac birimdir?

’. 2. Merkezi M(0,3) olan gember
: Vax+ y+1=0

dofrusuna teget ise, cemberin standart denkle-
mini bulunuz.

105

105

a'ujjg: yaverlar:
o

(x—1P+(y+ 2P =25

cemberine tedet oldujuna gire, m nin pozitif
dederi kactir?

2x + 4y —m =0 dogrusu

(x—1P+(y+2F =5
cemberine tefiet oldujuna gére, m nin alabile-
cedi dederer toplarm kactir?

121 2.8+ (y—8)2 =43 15 4. 12



Cember ile Dodrunun
Birbirine G&re Konumu -V

Ornek '.

y=x+1 dodrusu ile
(x-1P+y*=20
cembetinin kesigme noktalanm bulunuz.

1. =x=y dogrusu ile I.

{::' %2 4 y? =50

gemberinin 1ll. bolgedeki kesisim noktasinin
koordinatianm bulunuz.

j. é y = 2x dogrusu ile 'f.
, x4 y2= 20
gemberinin |. bolgedeki kesisim noktasinin
koordinatlanm bulunuz.

ﬂ'uﬁl ¢ yavenlar

‘.‘E" Cozim
p — - Bir dodiru ile bir cember iki
/ 53 noktada kesigiyorsa rd
|' Mia. by | olur.
) ' I:! .'
rJ"I (x— 1)+ y* = 20 gemberi-
o B nin merkezi M{1, 0) yanga-
o pi 25 br dir

Merkezinin y —x— 1= 0 dodrusuna uzakh
——— =42 olup yangaptan kiigiik oldugu igin

gemberi iki noktada keser

Kesigme noktasini bulmak igin denklemleri ortak cd-
zelim y yerine x+ 1 yazalim.

(x—1P+y*=20 = (x-1P+(x+1)2=20
-2+l +x®+2x+1=20

=0, x=x3

x=3 igin y=4, x=-3 igin y=-2
Kesisme noktalar A(3, 4) ve B{-3,-2) dir

3. ®E+y'=r" gemberiile
X-2y+5=0
dogrusu iki farkh noktada kesismektedir.

Buna gore, cemberin yancapinin alabilecedi en
kiglk tam say degeri kac br dir?

4. Dik koordinat dizleminde 4x -3y +3 =0 dogd-
rusunun

(x—1)2+(y+1)2=13

cemberini kestigi noktalar arasindaki uzaklik kag
birirndir?

146 -5y 2 (2,4 83 1 &

TR
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Cember ile Dodrunun
Birbirine Gdre Konumu - VI

|
i ¥
Ornek 1

{x=1F +(y-2=1 gemberi lzerindeki nokta-
lann 3x + 4y + 9 =0 dogrusuna en kicdk ve en
biylk uzakhklanm bulunuz.

’. : }’l Gozim '.

Y3 +dy+9=0
E

- ."'\
-"( ‘.\'.
g | 1 ooz |

B e

.--"/

Sekilde garildigii gibi en kilgik Lzaklk |AB| ve en
biylk uzaklk |AC| dir

01, 2) noktasinin 3x + 4y + 9 = 0 dogrusuna uzakhd
oo b

J a2 42
|AB|=|AO|-r=4—-1=3br (En kigiik uzaklik)
|AC| = |AD] +r=4+1 =5 br {En bliylk uzaklik)

|OA]

Ornek 2
%%+ y® =25 gemberinin
x+4d4y-20=0
dogrusu Gzerinde, ayirdign kirisin uzunlugu kag
birimdir?
: -}’* Gozim
e ¥® + y® = 25 gemberinin mer-
i kezi M(0, 0) yarnicam & bi-
[ Moo rimdir.
III. :|j-=d :I
A =] z':
A H ~ B

Cemberin merkezinin dogruya uzakhgs
L _l30+40-20)

= i iy,
\'32+42

Merkezden kirige cizilen dikme kirigi iki es parcaya
ayinr.

AHM dik Gggeninde pisagor bagintisindan
|AH|*=5% — 4% = |AH|=3 br dir.

|AB| =6 br bulunur

’. 5 @+ (y—1P = 4 gambernin y=4 dnﬁmszjr?.
{.

olan en kisa uzakhg kag birimdir?

I.z (x—2) +(y-7F =9 cemberinin g

®

Sx+12y-3=0

dogrusuna olan en biydk uzakhd kag birimdir?

®

-

.;ﬁn;: yavirlar:

3. x+y+4=0 dogrusuile
X2+ y2=17

cemberi A ve B noktalannda kesisgtijine gore,
|AB| kag br dir?

3x + 4y + 27 = 0 dodrusunun
(2 + 1)+ (y—4)* =100

cemberinin icinde kalan kiriginin uzunlugu kag
birimdir?

1:1 2.10°3: 6.4 12




\\

Bir havalimamndaki dairesel radar ekraninda bir
ugaiin dogrusal rotas yukandaki gibidir.

Ucadin rotast A ve B noktalanndan gecen
x+y=5/2 dofrusuna karsiik gelmektedir

Buna gore, radardaki veriler dikkate alindi-
ginda A wve B noktalan arasindaki uzakhk
kag birimdir?

Aj20 B)j24 C)30 D)2 E38

Es birim karelerle dlgeklendirilmig resimdeki par-
kin yiriyls yolunun denklemi

Wyt -Bx—By=0
clan bir cemberdir.
AB x eksenine, BC y elksenine paralel oldu-
guna gore, parkta yiriyen Nehir'in resimde-
ki konumunun koordinatlan asafgidakilerden
hangisidir?
A) (0, 8) B)(-2,3) C) (6, 0)

D;. {'B'r 2} E.' {31 _2}

senug yvayinlar:

Metin matematik dersi etkinligi icin Gnece bir Gg-
gen kadit kesiyor. Ardindan kestigi degenin dze-
rine bir kenarina tefiet olacak bicimde daire sek-
linde bir kagit yapistinp dairenin dggenden tasan
kisimlann kesiyor. Sonra daha kicdk bir daire
seklindeki kagidi markezleri ayni olacak bigimde
diger dairenin iizerine yapistirdifinda kigik dai-
re diggenin iki kenanna teget oluyor

Metin olusturdugu bu sekli analitik dizlem-
de lcgenin bir kenarn y eksenine, bir kenan
x=y' 3 dofrusu zerinde olacak sekilde yer-
lestirdiginde blylk dairenin standart denklemi

(x— 3#'3]2 +(y— ?}E = olmaktadir
Buna gdre, kiiciik dairenin alam kag br® dir?

A9r  Bji2z C)18x D)24n B 27z







Cemberin Standart Denklemi

3.

Merkezi M{2, -3) ve yangapi 243 bidm olan
gemberin standart denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) (x+2P +(y-3F=12

B} (x-2F+(y-3F=12

C) (x-2Pa(y+3F=12

D) (x-27+(y+3F=8

B) (x-2)2+(y+3F=3

Standart denklemi (x + 5 + (y—3F =5 olan
cemberin merkezi ve yangapl asagidakilerden
hangisidir?
A) M5, -3).r=5 B) Mi(-5,3)r=5
C) M{5,-3),r=+5 D) M{5,3), r=y5

E) M(-5,3),r=v5

¥ Analitik dizlemde veri-
len M merkezli cember
orijinden gecmektedir

.\CI
™
)

Buna gore, gemberin
standart denklemi aga-
gidakilerden hangisidir?

A) (x+ 2P+ (y—4F =4
B) (x+2P+(y+4)2=10
O) (x-2)2+ (y-4F =16
D) (x-27°+(y+4F=20
B {x-2P+(y-4F=20

'. 4,

’. 5.

senug yayvinlar:

y

10

WY Analitik diizlernde
0 merkezli
gember verilmistir
Buna gare,
gemberin standart
denklemi agagida-
kilerden hangisi-
dir?

i

A) X+ (y-5F=5 B) (x-5F +y*=5
C)%+y*=25 D) (x-5F +y*=25
E} ¥ +(y-5F=25

Merkezi M(2, 3) olanve P{-2.0) noktazindan
gecen cemberin standart denklemi agagidakiler-
den hangisidir?

A (x+2F +([y+3F=5

B) (x-2)+(y-3F=25

C) (x-2F +(y+3F=5

D) (x+2F+(y+3)F=25

E) (x-2 +(y-3F=5

Merkezi M{—4, 5) olan ve orijinden gegen cem-
berin standart denklemi asagidakilerden hangisi-
dir?

A (x—4pF+(y+5F=9

B) (x+4)P+(y+5F=09

C) (x+4F+(y-5F=4

D) (x—4P +(y-5F =41

Bl (x—4¥ +(y+5F =41



7.

10.

Merkezi 2x +y=6 ve x-y =-3 dogrulan ize- @
rinde ve yangapl 3 birim olan gemberin standart
denklemi asagidakilerden hangisidir?

A (x+1P +(y+4)P=3

B) (x—1P+(y—-4F =3

C) (x-12+(y+4fF=9

D) (x -1+ (y—-4F=8

B) (x+1P+(y+4)=9

1]
' 4
Merkezi x +y =7 ve y=4 dogrulan lzerinde
olan ve orijinden gecen gemberin standart denk-
lemni asafidakilerden hangisidir?
A) (x—3P +(y—4F =25
B) (x=3P+(y+4fF =16
C) (x+3P+(y—4P =0
Dj (x+3F +(y+4)2=25 =
E) (x+3)P°+(y+4)>=16 [*]
C i
M(-3. 7} merkezli cember, A{3, 15) nokta-
sindan gectigine gore, gemberin yancap kag br
dir?
A4 B8 C)8 Dj10 E12
W
4

Mi(-1. 2} merkezli, 5 biim yancapl cember
A3, y) noktasindan gectijine gare, y nin naga-
tif tam sayw deferi kactir?

A-1 Bj-2 -3 D)-4 E-5

11.

12

b
£

14.

Tese 1

[AB] capli cemberin merkezi M{-5, 4) dir A
noktasinin koordinatlan (-8, 7) oldujuna gre,
E noktasimin koordinatlan carpimi kactir?

Aj-5 B) -4 cy-2 D)6 E) 10

Merkezi M{3. -5) olan cember x eksenine
tedet oldujuna gore, cemberin yancap kag br
dir?

N3 B4 ©5 D& B7

Merkezi M{-2, y) ve yancap 6 birim olan cem-
ber x eksenine teget oldujuna gére, y nin ala-
bilecedi degerler carpimi kactir?

A)-6 B)-12 C)-24 D)-38 E-48

Merkezinin apsisi —2, yancam 4 brolan
cember x eksenine 2. bodlgede teget oldu-
guna gore, standart denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) (x+2P +(y-4P =16

B} (x+2F+(y+4)P =16

C) (x—2 +(y-4F =16

D) (x-2P +(y+d4F =16

B (x+2F+(y-4)7=4

1.C 2.E 3.D 4.C 5.B 6.C 7.D 8. A 9.D 10. A 11.C 12.C 13.D 14. A

m



Cemberin Standart Denklemi

2

3.

4.

Merkezi x ekseni Uzerinde olan ve x eksenini . 5.

(-2, 0) ile {6 0) noktalannda kesen gemberin
standart denklemi asafidakilerden hangisidir?
A (x+2P +y? =16

B (x—2P+y?*=18

C) (x+2)°+(y+2P=16

D) (x—2P+y'=4

E} (x+2P+(y—2F=16

Merkezi M{-4, 1} olan gcember y eksenine
tefet olduguna gore, yvangap kag br dir?

A1 Bj2 C)3

Merkezi M{x, —-8) ve yancapt 4 birim olan cem-
ber y eksenine tedet olduguna gire, x in nega-
tif dederi kagtr?

AN-1 Bj-2 -3 Dj-4 E-5

® -

Merkezi M{-2, -3) olan cember y eksenine te—‘f
det oldufuna gére, cemberin standart denklemi
agajidakilerden hangisidir?

A) (x-2F+(y-3F=9

B) (x+2)7°+(y+3P=9

C) (x-2P +(y+3F=4

Dj (x+2F+(y-3F=9

B (x+2PF+(y+3)PF=4d

12

@ .
Dj4  E)5 ’

sonug yayvinlar:

Merkezinin ordinati -3, wyancapi & br olan
gember y eksenine 3. bilgede teget olduguna
gore, standart denklemi asagidakilerden hangi-
sidir?

A) (x—BF +(y-3F =36

B) (x-B)Y +(y+3F =36

C) (x+BF+(y—3F=36

D) (x—BF +(y+3F=6

E} (x+62+(y+3P=36

Merkezi v ekseni Uzerinde olan ve y eksenini
A(D,-1) ve B(0, -5) noktalannda kesen gem-
berin standart denklemi agagidakilerden hangisi-
dir?

A) ¥ (y-3F=4

B) x®+(y+3)F=4

C) (x-3)2 +(y-3f =2

D) +(y+3F=2

B x*+([y-3F=2

Merkezi negatif tarafta x ekseni Gzerinde bu-
lunan ve yangapi 2 birdm olan cember orijin-
den gegmektedir Buna gbre, gemberin standart
denklemi agagidakilerden hangisidir?

A) (x+2P+y?=4

B) (x-2P+v=4

C) (x-2)+(y-2=4

D) (x+27+(y-2F=4

E) %24 (y-2F =4



10.

Tese 2

Merkezi orijinden 4 birim uzakhkta = ekseni . 11. Merkezi M{2, m) olan ve eksenlere teget olan

dzerinde bulunan ve y eksenine teget olan cem-
berin standart denklemi asagidakilerden hangisi
olabilir?

A i =16

B) (x+4F +(y+4)F=18

C) (x+4F+y2=16

O) (x—4P +y*=4

E} x®+(y—4)F=16

Merkezi pozitif tarafta y ekseni lzerinde bulunan ¢

ve yangap 3 birim olan gember orijinden gec-
mektedir. Buna gore, cemberin standart denkle-
mi agafidakilerden hangisidir?

A (x+3P2+y2=9

B) ¥+y*=9

C) E+(y—-3P=9

D} (x-3F+y*=0

E) (x-3)P+(y-3F=9

Merkezi orijinden 5 birim uzakhkta y ekseni
dzerinde bulunan ve x eksenine teget olan cem-
berin standart denklemi asagdakilerden hangisi
olabilir?

A) x4 (y-5P=5

B) x*+(y+5)f=5

C) (x—5P +y*=25

D) x® 4y =25

E) ¥+ (y-5)°=25

senug yayvinlar:

12

). 13,

14.

gemberin merkezi 4. bdlgede olduguna gre,
cemberin standart  denklemi  asagidakilerden
hangisidir?

Ay (x+2F+(y+2)=2

B) (x+2F+(y-2F=4

C) (x-2P +(y+2F=4

D) (-2 +(y-2F=4

B) (x+2P+(y+2)F=4

Yancapr 7 birim olan cember ikinci bdlgede her
iki eksene tedet oldujuna gére, standart denkle-
mi agafidakilerden hangisidir?

A) (x—7P+(y—TF =49
B) (x-7F+(y+7F=49
C) (x+7P+(y-TF =44
D) (x+ 702+ (y+T7PF =49
El x*+y*=40

Her iki eksene teget olan ve A{-1, -2} nokta-
sindan gecen gemberin yancam asagidakilerden
hangisi olabilir?

N3 B4 ©S5 D& B7

Merkezi M{—8, —8) olan ve her iki eksene tefet
olan gemberin yancapl kag birimdir?

N2 B3 C4 D5 B6

1.B 2.D 3.0 4.E 5.E 6.B 7.A 8.C 9.C 10.E 11.C 12.C 13.C 14.E
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Cemberin Standart Denklemi

2

3.

4.

Her iki eksene teget olan ve A{1, 2) noktasin- !. 5.

dan gegen ¢emberin merkezinin koordinatlan
agafjidakilerden hangisi olabilir?

,ﬂ,} f_1s1} B} {_2!21
D) (-4,-4)

C) (3,3)
E)(5,5)

Her iki eksenede tedet olan ve A(2, 4) noktasin-

dan gecen gemberin standart denklemi asagida- . 6
': L]

kilerden hangisi olabilir?

A (x+2P+(y+2)=4
B) (-2 +(y-2F =4
C) (x+2P+(y-2F=4
D} (x-4F+(y+4F=16
B) (x—4F +(y—4F =16

Merkezi 2x -y = 6 dogrusu dzerinde bulunan ve
eksenlere teget olan ¢cemberin standart denkle-
mi asafidakilerden hangisi olabilir?

A (x—2P +(y+2F=4

B) (x-2F+(y-2P=4

C) (x-2P 4+ (y+2F=2

D) (x+2F+(y+2)F=2

E} x2+y?=2

(x—2) + [y +3)* = 20 gemberi y eksenini A

ve B noktalannda kesmektedir

Buna gore, [AB] m cap kabul eden cemberin

merkezinin koordinatlan asagidakilerden hangi-

sidir?

A) (0,-1) B} (0,-2)
Dy (0, -4)

C) (0, -3)
EJ' {Gs _5]

'.: miar:

}

SN Mg

T4

b

(k+ 3P+ (y+1P =37 gember x eksenini A

ve B noktalannda kesmektedir,

Buna gore, [AB] n ¢ap kabul eden cemberin

merkezinin koordinatlan asafidakilerden hangi-

=idir?

A) (-3,0) B) (-2,0)
Oy {(1.0)

C) (-1,0)
B) (2,0)

Al4,0), B{0,-2) ve C(0, 0} noktalanndan ge-
cen cemberin standart denklemi asagidakilerden
hangisidir?

A) (x+2F+(y-1F=10

B) (x—-2F+([y+1F=5

C) (x-2F+{y-1F=10

D) (x+2P+(y—1P =5

E) (x+2F+(y+1)E=5

Analitik dizlemde x =2 ve x =86 dodrulanna
tedet olan ve merkezi, v = x dogrusu lzerinde
bulunan gemberin merkezinin koordinatlan asa-

gidakilerden hangisidir?
A (1,1) B) (2, 2)

Oy (4, 4)

C) (3,3)
E) (5,3)

Analitik dizlemde y =-3 ve y=5 dofrulanna
teget olan ve merkezi y =2x - 5 dogrusu ldze-
rinde olan gemberin standart denklemi asagida-
kilerden hangisidir?

A (x+3P+(y-1P =16

B} (x-3F+(y+1F=16

C) (x-3F+(y-1F =16

D) (x-3F +(y—1F =64

B (x+3F+(y+1F=64



9. ¥
S gemberin standart
o ' "F  denklemi asagidakiler-
den hangisidir?
| =&

A (k=20 +(y+2F=10
B) (x -2 +(y—2F=10
C) (x+2P+(y—-2F=20
D) (x -2 +(y~2F =20
E) (x+2P+(y+2)PF=20

10. oy Yandaki sekilde verilen
- S gemberin standart
) denklemi asagidakiler-
den hangisidir?

A) (x+3P+(y—-2F=13
B) (x-3P+(y+2F=13
C) (x+3P2+(y+2F=13
D} (x-3PF +{y+2F=26
E) (x+3P+(y—2F=28

11. by
gemberin standart
denklemi agafidakiler-
den hangisidir?

e — e

o
A (x+ 4P+ (y-5F=10
B) (x—4P +(y+5F=10
C) (x—4P +(y+5F=25
D) (x-4P2+(y-5F=25
B) (x+4P +(y+52=25

“

EOMME Yayin Iu.

13.

ot
:F.

Yandaki sekilde verilen ,. 15.

Tese 3

Yandaki gekilde verilen '. 12, A{-2,0) ve B(8, 0) ncktalarindan gecen cem-

berin merkezi y = -3 dogrusu dzerinde oldugu-
na gére, gemberin yancam kac br dir?

N8 BS5 4 D3 B2

A3, 0) ve B(7, 0) noktalanndan gecgen cem-
berin merkezi v - 3 = 0 dogrusu lzerinde ol-
dufuna gore, standart denklemi agafidakilerden
hangisidir?

A) (x+5F+(y-3F=13

B) (x-5¢+(y-3P=13

C) (x+5PF+(y+3)P=13

D) (x-5F+(y-3F=28

B) (x+57+(y+3)=28

Analitik diizlemde,

2x-y+3=0

2x-y+5=0
dofdrulanna tefiet ve merkezi x =2 dofjrusu lze-
rinde olan cemberin merkezinin ordinat kagtir?

N4 BS5 6 D7 BSs

Merkezi y =3 dofrusu dzerinde bulunan cem-
ber x—3y +2=0 ve x-3y + 22 =0 dodrulanna
teqettir

Buna gore, cemberin standart denklemi asadi-
dakilerden hangisidir?

Al (k=3P +(y-3F=10

B) (x+3F+(y+3P=10

C) (x+3F+(y-3F=10

D) (x-3F +(y—3F =40

Bl (x+3F+(y—3F=40

1.E 2.B 3.A 4.C 5.A 6.B 7.D 8.C 9.E 10.A 11.D 12.B 13.B 14.E 15.C
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Cemberin Genel Denklemi

'. 1. Xyt -Bxa+By-5=0 ’. 5. ®KE+y?-Bx+dy+k=0
denklemiyle verilen gemberin merkezinin koordi- denklemiyle verilen gemberin yangapinin 3 br
natlan agafidakilerden hangisidir? olmasiigin k kag olmaldir?
Ay (2, 8) B) (-2.6) C) (2,-8) A1 B2 )3 04 E) S
D} {11_3} EJ' {_11 3:'
.f. 2. Wyt dx -2y -4=0
denklemiyle verilen cemberin yangam kag br
dir?
A1 B2 c)a Oy 4 E} 5
’. B. ®ayirdx+ky-3=0
denklemiyle verilen gcemberin yangapinin 4 br
L. clmasi igin, k asagidakilerden hangisi olabilir?
wf A-3 B3 Cle Dj12 E18
f. 3. 4%+ 4y® - 1Bk + By - 16=0 =
denklemiyle verilen gemberin yangap kag br -
dir?
A3 B 4 C) s Oy & BT
f. i ayr+(a+1)x-by+a+b-1=0
f. 4, I+ Iy -12x + By —1=0 denklemiyle verlen gemberin merkezinin koordi-
denklemiyle verilen gemberin merkezinin koordi- natlan M(-1, 2) olduguna gdre, yargap: kag br
natlan asagidakilerden hangisidir? dir?
A) (2,-1) B) (-2,-1) C) (-2, 1) A1 B)2 C)3 D) 4 E} 5

0} (4.-2) E) (-4,2)

16



LI

J. 10. %+ +(3a+ 3)xy + (3—a)x-Bay+4=0

Tese 1

Ky (3k-9)xy+3x—-1=0 ,. 11. KE+yi+r(a-2)xy+(6-a)x+2y-4=0
denklemi gember belirttigine gore, k kagtr? ifadesi cember belirttigine gore, standart denkle-
A1 B)2 )3 D) 4 E5 mi agagidakilerden hangisidir?

Ay (x+2F +(y—-1F=09
Bl (x-2F+(y+1F=9
C) (x+2F+({y+1)=9
D) (x-2)2+(y+ 1P =4

E) (x+2P+(y-1F=4

Ky (Bh—d)xy—2x+3ky + 1=0
denklemi cember belirttiine gire, merkezi aga-
gidakilerden hangisidir?

A) (-2,6) B (2,-8  C) (1,-3)

D) (-1, 3) B (-1,-3) y. 12, (2—k)x® +ky® +3x + (2k-4)y -4 =0

denklemi bir cember belirttigine gdre, k kactr?
A-2 B co D1 Ey2

i ]

EOMME Yayin

_ 2 2 e
denklemi gember belittigine gore, yancapi ka1 (Ba+ 1) {a+5)y s Sx-ay-1=0

birimdir? denklemi bir cember balirttijine gére, a kaghr?
A) 2 B)3 Ccy4 o) 5 E)6 A B 2 C) 3 Oh 4 Bl 5
i 1.D 2.C 3.A 4A65D6.C7.A8C09C10.C11.C12.D 13.8 ]
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Cemberin Genel Denklemi

'. 1. {3a+4)x%+ay®+12x + Bay—-3=0 ’. 4. (k+1)x2+{3-K)y*+{2m-4)xy+({m+2)x+8=0
denklemi cember belirttiine gore, merkezi aga- denklemi gember belirttiine gdre, merkezi aga-
Gidakilerden hangisidir? fidakilerden hangisidir?

A) (6, 8) B) (-6.8)  C) (6-8) A} (1,0 B) (0. 1) G (-1,0)
D) (3.-4) B (-3.4) 0) (-2.0) E) (2.0)

’. 2. (2k-3)x +(3-k)y¥*—(6-2m)xy+3by—-1=0 ey +dy+k+1=0

denklemi gember belirttigine gére, k. m canpim
kagtir?

denkleminin bir reel gember belitmesi icin k

hangi aralikta olmalidir?
A3 B) & C)9 Dy12 E 15 A) (-, 12)  B) (12, =) C) (12, =)

D} (-=,-12) B} (-=,24)

senug yayvinlar: ‘b
Ll

‘,. a. (3-m)x + (2m—3)y® —mx -8y +1=0 ,. 6. X2 +y?-2x+dy+m=0
denklemi gember belirttigine gére, yancap kac denkleminin bir nokta belitmesi icin m kag ol-
birimdir? malidir?
A)a B) 4 C)5 D)6 E)7 A) 4 B) 5 Ché o7 B8
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7.

Tese 2

ey +dy+ 5=0 ’. 10. 2mx® +y)+ {y-2x) (2y +4x + 2) =0
denklemi reel cember belitmedigine gére, n denkleminin bir cember belitmesi icin m kag
hangi aralikta olmalidir? olmalidir?
A) (-3,2)  B) (-2,%)  C) (-,2) NS B6 C7 D8 B9

D) (-2,2) E) (2, =)

Wyt —dx + By +2k+1=0 X2+ y2 4 2x 4 By + 2k-3=0

cemberi x eksenine teget oldugjuna gore, k
kactir?

N2 B3 C4 D5 B6

denklemi sanal cember belirttigine gére, k mn
en kiciik tam say dederi kactir?

N7 B8 ©9 D10 E)1

senug yayvinlar: \.
—
=

{an—‘r}x2+3y2+{n—mjxy+3nx+5‘y+3k:0f 12, S+ 2yt B — 12y -12=0

denklemi bir gember belirttigine gore, k nmin ala- cemberi ile ayni merkezli olan ve P{1, 7) nokta-
bilecedi en blyiik tam sayi deferi kactr? sindan gegen cemberin yancam kag birimdir?
N-2 B-1 Co D) 1 E2 A) 3 B) 4 C) & D) & E)7

1.D 2.B 3.B 4.C 5.A 6.B 7.D 8. A 9.D 10. A 11. A 12.C
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Bir Nokta ile Bir Cemberin Konumu

" 1.

4

® -

A(2, 1) noktasi ,.
Wi - ayec=0
gemberinin lzerinde clduguna gore, ¢ kactir?
AN-3 B-2 -1 D0 EB1
i.
A(2, 3) noktasi
(x=5P+(y-3P=r
cemberinin Uzerinde olduguna gére, r kactir?
A) B B) 7 c)8 D)9 E) 10
A
(x—2P+y*=9 %

cemberinin A(-2, 3) noktasina olan uzakh en
ar kag br dir?

N2 B3 C4 D5 B8

e yF B -2y +1=0
gemberinin A[3, 9) noktasina en kisa uzakhdi
kac birimdir?

N3 B4 ©5 DB E7

1.B 2.D 3.A 4.E 6.E 6.D 7. A 8. A

5.

Test

KAy Ex o dy+1=0

cemberinin A3, 1) noktasina uzakhd en gok
kac br dir?

N3 B4 ©5 D& B7

K+ B8P +(y—2F =18
cemberinin A{2, —4) noktasina olan uzakhd en
cok kag br dir?

A11 B)j12  C)13 D)4 B1s

(K+ 2P+ (y+3)P=25
cemberinin A{—1, —2) noktasindan gegen en
kusa kiriginin denklemi agagidakilerden hangisi-
dir?

Al x+y+3=0 B x+y-1=0
C)u—-y-2=0 D) x+y-2=0
El x—y+3=0

A2, 4) noktasindan

(x-2F+(y+1F=9
cemberine gizilen tejetin degme noktas B ol-
dufjuna géire, |AB| kag br dir?

N4 BS5 C6 D7 Bs
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Cember ile Dogrunun Birbivine Gire Konumu Test !

'. 1. ® eyt 2x -0y =0 ’. 4, K24yt dn + 12y —50=0
gemberiile y =1 dogrusunun kesim noktalanmn cemberiile y =3x dogrusunun kesistikleri nokta
apsisler toplarmi kactir? A ve B olduguna gore, |AB| kac br dir?
A-3 B-2 G-1 Do EB1 N B) 65 C) 6410
D} 12/5 E) 12410
J:. 2 ®Eryr x4+ 2y =0
cemberi ile x + ¥ =1 dodgrusunun kesim noktasi . 5 x4 2y% + 2k —3=0
asafidakilerden hangisi clabilir? 4
cemberi ille vy = x — 1 dofrusu tefet olduguna
A (1,0) B) (0,1) C) (2.-1) g gore, k kagtr?
:
’. 3. Wy -Bxey-9=0
gemberi ile x -y + 3 =0 dogrusunun kesim
noktas: asagidakilerden hangisi olahilir? ;. HeE e dopea
¥® + y* = 8 cemberini kesmiyorsa m nin en
A (-1.2) B) (1, 4) C) (2,5)

kilgiik dogal say degeri kagtir?

D) (3,6 -2, 1
L8 28 MN14  BJ15 16 D17 E18
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Cember ile Dogrunun Bivbivine Gove Koruru Test !

o

I

®ryr—dx+ 2y + k=0 ,. 10. X2 4yi=r?
gemberi 3x = 4y dogrusunu kesmedigine gére, cemberiile v 3x—y+8=0 dofrusu kesisme-
k min en kiicdk tam say dederi kactir? mektedir.
A1 B) 2 c)3 D) 4 E)5 Buna gdre, cemberin yancapinin alabilecedi en

bilyiik tam say dederi kagtr?
Aj2 B 3 C) 4 D)5 Eyé

(x+3P+(y—2F=r" ’. 11. 4x + 3y + m =0 dodrusunun
cemberinin 3x — 4y - 3 = 0 dodrusuna tedet % p ¥+ Bx—2y-6=0
olmasi igin r kag olmalidir? cemberiyle ortak noktalan olmadiging gére,
A) S Bj 4 c)3 D)2 B 1 m nin alabilecedi en kiclk pozitif tam sayi de-
Geri kagtir?

A)29 B)30 C)31  Dj3a2  E33

senug yayvinlar:

#aly-3F=5 ’. 12. Dik koordinat diizleminde,
cemberi ile 2x +y + k=0 dogrusu kesismedigi- ¥ +y?+6x—5y-14=0
ne giire, k nin en bilyiik negatif tam say degeri gemberinin, y ekseni (izerindeki kiriginin uzunlu-
kagtir? gu kag birimdir?
A-8 B-9 C-10 D-11 E-12 A8 B)9 cy10  Dj11 B2
1.B 2.A 3.A 4.C 5.A 6.C 7.B 8.B 9.B 10.B 11.B 12.B |
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Cember ile Dogrunun Birbivine Gire Konumu Test 2

’. 1. Merkezi M(2, 1) olan cember '. 4. 2x-3y+m=0 dogrusu
Gx+8y+10=0 (x+2)2+(y—-1)2=13
dodrusuna tedet olduguna gore, yancap kag bi- cemberine teget olduguna gire, m nin alabile-
rimdir? cedi degeder carpim kagtir?
A1 Bj2 €3 D4 ES A)-120 B)-90 C)-60 Dj-30 Bo

’. 2. Merkezi M(~2,0) olan gember

x-1=0 ’. 5. y=3x dojrusulle
dodrusuna teget olduguna gore, gemberin stan- X2 +y2=10

Aat denkion agsidaidieden hahgksidlcy cemberinin kesisme noktalanndan biri asagida-

A) (x—2P+y*=3 kilerden hangisidir?
B) (x+2)7+y*=9 & A) (1,3) B) (2,8) C) (-2,-6)
Q) peeRp iy s £ D) (3,9) B (-3,-9)
O (x—2P+y*=9 §
E (x+2F+(y-2F=9 -
s

@ 6 y-x+1 dogrusuile

J. 3. Sx-12y+k=0 dogrusu ’ 2 4y2=s
2 - —
(x+ 8P +(y-1F=4 cemberinin kesisme noktalanndan birl asagida-
cemberine tefet oldujuna gore, k nin dejerleri kilerden hangisidir?
toplami kactir?

A) (-3.-2) B) (-2,-1) Q) (-1,0)

N-104 B)-52 C)0 D)52 E)104 D) (2, 3) B (3.4)
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Cember ile Dogrunun Bivbivine Gove Koruru

,. 7. @ +y2=r® cemberiile
dx—-y+10=0
dodrusu iki farkl noktada kesismektedir.

Buna gore, gcemberin yangapinin alabilecedi en
kiigiik tam say deferi kactir?

A1 Bl2 C)3 D4 ES

Tese 2

,. 10, (x+ 3P +(y—2F =16 gemberinin

3x—4y —13 =0 dogrusuna olan en biyik uzak-
g kag birimdir?

A6 B7 C8 D9 B0

..f. 11. x+2y +10=0 dorusu ile

’. 8. Dik koordinat dizleminde 2x -y + 5 =0 dodru- X% y?= 24
AN gemberi A ve B noktalannda kesisiyor.
(x=1)2+(y-2)*=9 Buna gére, |AB| kag br dir?
cemberini kestifi noktalar arasindaki uzakhk kag E A)7 B) 6 05 D) 4 B3
birimdir? =
A4 BB C8 D10 E12 §
’. 12 5x + 12y +22 =0 dofrusunun
P (x=1)2+(y—-1)P2=25
2 2 __ 1 it
G % BEafy =0 genbainin: % = doyisuna cemberinini iginde kalan kiriginin uzunlugu keg
olan en kisa uzakhg kag birimdir? birimdir?
A1 BE g8 04 Ba A8 B8 C10 D12 B4
1.C 2.B 3.E 4. A 5.A 6.B 7.D 8. A 0.C 10.FE 11.D 12. B |
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Cemberin Analitik Incelenmesi

3.

Dik koordinat dizleminde, x=3 ve x=-4 dog- ® .

rularnmin %% + y% =25 gemberini kestiji noktalan
kise kabul eden kirigler dértgeninin alam kag bi-
rim karedir?

A)42  Bj48 C)49 D)50 E)56

(2014 - L¥S1 7 GEQ)

Dik koordinat dizleminde merkezleri sirasiyla
{9, 0) ve (13, 0) noktalan olan ve odjinden gecen
iki cember veriliyor

Sonra; blydk cemberin, kiigik cembere teget ve
¥ eksenine paralel olan, kirigi giziliyor.

Bu kirizin uzunlugu kag birimdir?

Dj 22
{2015 - LYS1/GEO)

Aig  B2o  © 2 E) 24

Dik koordinat diizleminde, »® +y2=26 gembe-
rinin & birim uzunlugundaki kirislerdnin orta nok-
talannin geometrik yer denklemi asagidakilerden

hangisidir?

Ayt eyr=11 B)x® +y?=14
C)x2+y2 =17 D) %2 + % =20
E) »% +y2=23

{2016 - LYS / GEO)

1.5.

.-urr ug yavinlar:

.
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Cikrney Sorular

Dik koordinat dizleminde (0, 10) noktasindan
gecen bir cember x-eksenine (20, 0) noktasin-
da tegettir

Buna gore, bu cemberin yangap kag bidmdir?

A18 Bj20 ©21 D25 F30

(2017-LYS1/MAT)

Dik koordinat dizleminde birinin merkezi (12, 0)
noktas, digerinin merkeziise (0, 9) noktasi olan
iki pember sadece (4, 6) noktasinda kesismek-
tedir

Bu gemberlerin orijine en yakin olan noktalan
arasindaki uzaklk kag birimdir?

A) Y5 B) v 10
Oy 2v5

c) V13
B 2,10
(2018-AYT)

Dik koordinat dizleminde, x + y = 4 dofrusu
ile ki es pargaya aynlan cember x-eksenini tek
noktada, y-eksenini ise iki farkh noktada kes-
mektedir

Cemberin y-eksenini kestigi noktalar arasindaki
uzaklk 4 biim olduguna gore, cemberin gevresi
kac bifimdir?

Adn B)St Cléx D)7x B ba
(2019-AYT)
CIKMIS SORULAR
CEVAP ANAHTARI
16 3C 5D
2E 4D 6.B
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